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2.Descripcion

El objetivo de este trabajo de grado es rastrear las acciones mentales que dan cuenta del
razonamiento covariacional, que surgen en un ambiente mediado por tecnologia digital al
momento de resolver tareas de caracter dindmico donde la covariacion esta presente. La estrategia
metodoldgica implementada fue la entrevista basada en tareas y se abordd un enfoque
fenomenoldgico — interpretativo. Se reportan las acciones mentales de cuatro parejas de
estudiantes (de grado noveno y décimo), dos de un colegio de caracter privado de Bogota y las
otras dos de un colegio de caracter publico de un municipio de Cundinamarca. Los participantes
no han tenido acercamientos a cursos de célculo. Los resultados anuncian que las tecnologias
digitales pueden favorecer las acciones mentales y en consecuencia los procesos de razonamiento
covariacional fundamentales para la comprension del célculo a partir del manejo de herramientas
instrumentadas. Finalmente, a partir de los hallazgos, se propone una ampliacion al marco
conceptual propuesto por Carlson, Jacobs, Coe, Larsen, & Hsu, (2003), referido al razonamiento
covariacional.
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4.Contenidos

El primer capitulo presenta la probleméatica identificada y la justificacion del trabajo de
investigacion, en él se explica por qué es importante dar solucién a la problematica. Se presentan
algunos trabajos realizados por investigadores referidos al tema, los cuales surgieron a partir de la
busqueda en la literatura, donde se hizo énfasis en dos aspectos; el primero, identificar los estudios
y problematicas asociadas al razonamiento covariacional; y el segundo, en reconocer como la
tecnologia ha contribuido en la exploracion, comprension y formulacion de conceptos
matematicos en los que se involucran la variacion y la covariacion.

El segundo capitulo exhibe el marco tedrico en dos ejes principales: el razonamiento covariacional
y un enfoque tedrico con relacion a los usos de la TD.

El tercer capitulo se presenta la metodologia, el enfoque, la aproximacién, la estrategia
investigativa y el contexto experimental empleados en este estudio, que fueron utilizados para
rastrear como razonan covariacionalmente los estudiantes a la hora de resolver una situacion
simulada con tecnologia digital.

El cuarto capitulo exhibe las respuestas de los estudiantes (organizadas en tablas), el analisis
realizado sobre las mismas y los principales resultados de la investigacién. El andlisis, se realiz6
teniendo como referente el marco conceptual sobre el razonamiento covariacional propuesto por
Carlson et al. (2003), abordado desde una perspectiva instrumental. En los resultados, a partir de
las evidencias y el analisis, se propone una ampliacién al marco conceptual mencionado
anteriormente.

Finalmente, en el quinto capitulo se presentan las conclusiones del trabajo realizado, en términos
del objetivo general y especificos y recomendaciones para futuros estudios.

5. Metodologia

La estrategia metodoldgica que se establecié para alcanzar el objetivo planteado fue la entrevista
basada en tareas con enfoque fenomenoldgico-interpretativo. Debido a que, en ella, el investigador
debe concentrar esfuerzos en observar los procesos de razonamiento, en evidenciar el
pensamiento, las interacciones, las conversaciones y diferentes producciones realizadas por un
sujeto o0 un pequefio grupo de sujetos frente a una misma tarea. Para poner en funcionamiento este
tipo de estrategia, se adaptaron tres tares para rastrear cOmo razonan covariacionalmente los
estudiantes a la hora de resolver una situacion simulada con tecnologia digital, en la que los
estudiantes debian poner en juego el rol de resolutor de la situacion y actuar de manera natural
procurando expresar sus pensamientos y estrategias; mientras que el investigador, por su lado,
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podia interactuar, en ciertos momentos con los estudiantes por medio de preguntas especificas con
el fin de encontrar evidencias de la accion cognitiva.

6. Conclusiones

Dentro de las conclusiones del presente trabajo se destacan algunas como:

Las acciones mentales identificadas se vieron potencializadas en cuanto a su desarrollo,
por el uso de herramientas instrumentadas presentes en el programa GeoGebra como es el
caso del deslizador y la interaccion con el usuario.

A partir del analisis y rastreo realizado, se encontraron dos acciones mentales no
reportadas por Carlson et al. (2003).

Se propone una ampliacion al marco conceptual propuesto por Carlson et al. (2003) que
emerge a partir de acciones materiales instrumentadas que fueron movilizadas por el uso
de la TD.

Elaborado por: Castro Diaz, Luis Alfonso; Forero Toro, Carlos Alberto

Revisado por: GOmez Espinosa, Harry Augusto
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INTRODUCCION

El estudio de la covariacion y su importancia en el aprendizaje del calculo es un tema que ha sido
de interés para la comunidad académica en Educacion Matemética. Como profesores de
matematicas pertenecientes a esta comunidad y partir de la experiencia como docentes de esta
area en la educacion basica y media en Colombia, surgio el interés de los autores de este trabajo
por investigar sobre cémo afrontar las dificultades que presentan los estudiantes en el proceso de
aprendizaje del célculo; en particular de aquellas asociadas a la comprensiéon de la razon de

cambio y la falta de andlisis covariacional.

Se reconoce cierto potencial de las Tecnologias Digitales (TD) ya que estas permiten el estudio
de situaciones de caracter dinamico de una manera diferente a la tradicional. Se establece
entonces la posibilidad de indagar sobre los efectos que tiene el uso de la TD en el razonamiento
covariacional (RC) de los estudiantes en grados anteriores a los que habitualmente se brinda un

curso de calculo.

Surge el cuestionamiento sobre ;Como razonan covariacionalmente los estudiantes frente a una
situacion simulada con tecnologia? Esta pregunta constituye el eje del desarrollo de la presente
investigaciéon, cuyo propdésito es rastrear y describir las acciones mentales asociadas al
razonamiento covariacional, que surgen en situaciones simuladas con TD, al momento en que

algunos estudiantes de grados 9° y 10° se enfrentan a problemas dindmicos.

Asi entonces, en los siguientes capitulos se amplia el desarrollo de la investigacion. En el
capitulo 1 se presenta la justificacion, los estudios antecedentes, el objetivo general y los

objetivos especificos de investigacion. En el capitulo 2 se presentan los referentes tedricos



respectivos al razonamiento covariacional y la perspectiva instrumental, que se encarga de
abordar la influencia de la tecnologia en la consolidacion del conocimiento. En el capitulo 3 se
encuentra el marco metodoldgico establecido para la investigacion, presentando asi la estrategia
investigativa, el contexto en el cual se desarrolla la propuesta, las fases de estudio, el disefio y
adaptacion de las tareas asociadas al razonamiento covariacional, los instrumentos de recoleccion
de la informacion y la herramienta para el analisis de los datos. En el capitulo 4 se informa sobre
los principales resultados de la investigacion y el analisis realizado. En el capitulo 5 se exhiben
las conclusiones del estudio y las recomendaciones para futuros trabajos asociados al tema.

Finalmente, se presentan las referencias usadas y los anexos.



1 CAPITULO UNO: PLANTEAMIENTO DEL PROBLEMA

En este capitulo se exhibe la problemaética identificada y la justificacion del trabajo de
investigacion, explicando por qué es importante dar solucion a la problematica. Se presentan
estudios antecedentes que surgieron a partir de la busqueda en la literatura donde se hizo énfasis
en dos aspectos; el primero, identificar los estudios y problematicas asociadas al razonamiento
covariacional; y el segundo, en reconocer como la tecnologia ha contribuido en la exploracion,
comprension y formulacion de conceptos matematicos en los que se involucran la variacion y la
covariacion. Seguidamente se plantea la pregunta de investigacion y los objetivos, general y

especificos a alcanzar con el desarrollo del trabajo.

1.1 Justificacion

A partir de la experiencia de los autores de este trabajo como docentes de matematicas en la
educaciéon basica secundaria y media vocacional en Colombia, se reconoce una dificultad
asociada a la comprension del célculo, esta es la falta de andlisis covariacional, que puede
obstaculizar la comprension de la razén de cambio. Fiallo y Parada (2014) reportaron dicho
obstaculo que se hace evidente cuando los estudiantes acceden a estudiar carreras profesionales,
donde se presenta alto indice de pérdida y desercion escolar en los seminarios de célculo, debido
a los bajos resultados y valoraciones obtenidas en trabajos, examenes, sustentaciones y en

general procesos realizados durante los semestres académicos.

Otras dificultades identificadas a partir de la experiencia de los autores de este trabajo son: 1- al

arraigo en el manejo de cantidades enteras usadas por los estudiantes para la realizacion de los



graficos. 2- La dificultad al momento de cuantificar las variaciones del fenémeno estudiado. 3-
La carencia de visualizacion de “variaciones” muy pequefias o muy grandes en situaciones de
cambio, de una manera “medianamente real”. 4- La dificil tarea de realizar los calculos

aritméticos para encontrar y cuantificar los cambios.

Todas las anteriores dificultades son asociadas principalmente al pensamiento variacional, sobre
el cual Vasco (2002) expone que puede describirse como una forma de pensar dindmica, que no
consiste en dibujar graficas, pues estas “paralizan” la covariacion y hacen que los procesos se
centren en la forma estética de la gréfica realizada.

“El objeto del pensamiento variacional es pues la covariacion entre cantidades

de magnitud, principalmente las variaciones en el tiempo, y su proposito rector

es tratar de modelar los patrones que se repiten en la covariacion entre
cantidades de magnitud en subprocesos de la realidad” (Vasco, 2002, p.63)

El autor utiliza el ejemplo de un profesor que sostiene una pelota en cada mano, las lanza al aire
alternadamente, sin hacer malabares y el estudiante intenta caracterizar la variacion de cada una
simultaneamente en el tiempo, luego intenta analizar la covariacion de una pelota con respecto a
la otra reconociendo multiples variables. También sefiala que las representaciones utilizadas en
muchos casos son estaticas y que el planteamiento de las formulas es una tarea muy dificil, por
tanto, los experimentos y ensayos de los estudiantes en muchos casos fracasan y el pensamiento
variacional queda “atascado”, ocasionando desanimo y abandono de la tarea. Por lo anterior se
identifica en las TD un potencial enorme que puede beneficiar los procesos de ensefianza-
aprendizaje de objetos matematicos como variacion, covariacién y razén de cambio, usualmente

abordados en calculo.



En este sentido, segiin Gémez (1997), aunque la tecnologia no es la solucion a los problemas de
la ensefianza y aprendizaje de las matematicas, su uso adecuado en la resolucion de problemas
permite a los estudiantes realizar el analisis de los casos particulares de los problemas, dado que
facilita la observacion y el reconocimiento de los fendmenos existentes y posibilita generar una
serie representaciones graficas y dindmicas, ademas de permitir el calculo de operaciones y
encontrar valores de manera muy rapida y exacta. Sin embargo, se pueden presentar algunos
aspectos negativos, por ejemplo, que los estudiantes puedan ver los objetos matematicos a partir
de sus representaciones y caracteristicas graficas dejando de lado el aspecto simbdlico, lo que los
Ileva a concebir y a tener una vision parcial de los mismos. En esta direccion, Gomez y Carulla
(1998) plantean que un uso excesivo de la tecnologia puede generar como consecuencia la
aparicion de obstaculos epistemoldgicos que pueden dificultar el progreso apropiado para la

construccion del conocimiento matematico.

Debido a lo anterior, constituye un interés fundamental aportar al campo investigativo de la
educacion matematica, con un estudio que permita ampliar el marco tedrico correspondiente al
razonamiento covariacional. Un valor agregado de este trabajo es contar con el uso de TD,
ademas de realizar el estudio con estudiantes de educacion bésica (grados 9° y 10°) que en el
curriculo colombiano no han recibido formacién en cursos de célculo. En las secciones
siguientes, se ampliara la informacion acerca de los estudios antecedentes, el planteamiento del

problema de investigacion y los objetivos del trabajo.



1.2 Antecedentes

En este apartado se exhiben algunos referentes de investigacion. Se tuvo en cuenta el marco legal
colombiano, comparacion entre los planes de estudio de dos instituciones educativas,
investigaciones relacionadas con el razonamiento covariacional y documentos asociados hacia el
uso de TD y sus aportes en la exploracion, comprension y formulacién de conceptos
matematicos en los que se involucran la variacion y la covariacion. Los antecedentes

relacionados ayudaron a la consolidacion de la pregunta de investigacion.

1.2.1 Marco legal colombiano

Se revisO el marco legal colombiano dictaminado por el Ministerio de Educacién Nacional
(MEN) en su documento Lineamientos curriculares (1998). En este documento, se resalta que el
estudio de la variacion puede ser iniciado de manera temprana en grados escolares de primaria y
que el significado y sentido sobre la misma, se puede establecer a partir de situaciones referidas a
fendmenos de cambio y variacion de la vida practica. Las situaciones propuestas y los nimeros
empleados deben ser controlados para que los estudiantes no entren en contradicciones y dentro
de las actividades planteadas debe estar el reconocimiento de patrones y la cuantificacion del
cambio. Con respecto al uso de tecnologia en el documento de los lineamientos se hace hincapié
en que las nuevas tecnologias amplian el campo de indagacion sobre el cual actGan las
estructuras cognitivas y permiten enriquecer y evolucionar el curriculo con nuevas préacticas y

tendencias.

Se reviso también el documento de Estandares Basicos de Competencias (EBC) propuestos por

el MEN (2006), en donde se define al pensamiento variacional y los sistemas algebraicos y



analiticos como “el pensamiento que tiene que ver con el reconocimiento, la percepcion, la
identificacion y la caracterizacion de la variable y el cambio en diferentes contextos” (p. 66).
Ademas, propone desarrollar este pensamiento desde los primeros niveles de la Educacion

Bésica Primaria con actividades en las que se involucre:

Analizar de qué forma cambia, aumenta o disminuye la forma o el valor de una
secuencia o sucesion de figuras, numeros o letras; hacer conjeturas sobre las
forma o el valor del siguiente término de la secuencia, 0 mejor sobre los dos o
tres términos siguientes, e intentar formular un procedimiento, algoritmo o
férmula que permita reproducir el mismo patron, calcular los términos
siguientes, confirmar o refutar la conjeturas iniciales e intentar generalizarlas
[...] en la Educaciéon Basica Secundaria, se expresan por otros tipos de
representaciones como los gestuales, las numeéricas (tablas), las gréaficas
(diagramas) y las iconicas que actlan como intermediarias en la construccién
general de los procedimientos. (p. 67)

De igual forma, se revisé el documento de los Derechos Bésicos de Aprendizaje (DBA), (MEN,
2016), donde se observo que para el grado undécimo existen 17 enunciados, se analizd uno de

ellos (el tercer DBA), cuyo enunciado es el siguiente:

Interpreta la pendiente de la recta tangente a la gréafica de una funcion f(x) en
un punto 4 = (a, f(a)) como el limite de las pendientes de las rectas secantes
entre el punto A y puntos sobre la gréafica que se acercan a A. Es decir, como:

l fla+h) —f(a)
im

h—0 h

Utiliza esto para estimar la razon de cambio instantanea f'(a) para un valor
particular de a. (MEN, 2016, p. 1)

Se analiz6 este enunciado, en donde se evidencia la capacidad de dar sentido o significado a la

derivada como la pendiente de la recta tangente a la grafica de una funcion f(x) en un punto
_ : fla+h)—f(@) —_ . .
A = (a,f(a)) como limy_, — Teniendo en cuenta lo planteado por Gomez y Velazco

(2017), se considera que la manera en que se presenta esta aproximaciéon a la derivada es



limitada, ya que facilita el manejo algoritmico, pero no involucra el analisis de los fendmenos de

variacion.

Haciendo una lectura de los contenidos de los 17 DBA para el grado undécimo, se encuentra que
se presentan en el siguiente orden: numeros, limites, funciones, continuidad, derivadas y
aplicaciones. Segun Fiallo y Parada (2018), “ese orden esconde — y - esconde mal, una
organizacion que va de lo simple a lo méas complejo desde el punto de vista logico, pero no desde

el punto de vista cognitivo” (p, 26)

Se identifica que mientras en los EBC se propone desarrollar el pensamiento variacional desde
los primeros niveles de educacion bésica secundaria, en los DBA no se encuentran actividades
que realmente potencien el pensamiento variacional desde el estudio de fenémenos de variacién
y covariacion. Estas incoherencias segiin Gomez y Velazco (2017) generan una complejidad en
términos de los contenidos abordados y las capacidades que se esperan que los estudiantes

desarrollen.

1.2.2 Comparacion de planes de estudio

Como los autores de este trabajo laboran en instituciones educativas con caracteristicas y
dindmicas diferentes, surgi6 la necesidad de realizar comparaciones entre los planes de estudio,
con el propoésito de reconocer en que grados se tiene establecido desde la malla curricular
acercamientos a cursos de calculo. Lo anterior para garantizar que los estudiantes participantes
no hubiesen tenido acercamientos a dichos cursos, pero que contaran con un universo nUMérico
suficiente para entender los problemas y herramientas discursivas y cognitivas para justificar sus

respuestas. De esta forma se decidio elegir estudiantes de grados 9° y 10°.



De este modo, se realiza el analisis de los planes de estudio de una institucion educativa de
caracter privado ubicada en la ciudad de Bogotd y de una institucion educativa de caracter

publico ubicada un municipio de Cundinamarca.

En la revision del plan de estudios de la institucion de carécter privado, se encontré que no se
tiene en cuenta el proceso de analisis covariacional como trabajo importante al momento de
abordar las funciones; se presentan tematicas como factorizacion, ecuaciones lineales y
cuadraticas, funcion lineal, afin cuadratica, exponencial, logaritmica y sus representaciones,
andlisis de limites, continuidad, razon de cambio promedio, instantanea y decanta en derivadas y
métodos de derivacion. Notese que estdn organizados segun la secuencia “logica” de tematicas
planteada en los estandares curriculares y aunque se manifiestan esfuerzos por trabajar con
tecnologias, no se evidencia que existan procesos de conceptualizacion mediante el estudio de la

variacioén ni la covariacion.

En la revision del plan de estudios de la institucion educativa de carécter publico, se encontro
que tampoco se tiene en cuenta el proceso de analisis covariacional para el trabajo con funciones,
sino que son abordadas de manera algoritmica, como una relacién de dependencia de un
conjunto de salida a un conjunto de llegada. En las teméticas planteadas, se reconoce que estas se
enfocan al desarrollo de procesos algoritmicos de los limites, continuidad de una funcion,
derivadas, entre otros. Ademas, no se manifiesta que la variacion ni la covariacion estén
presentes en el desarrollo de estos, notese que las tematicas también estan organizadas en una
secuencia “logica” que aparentemente van de lo mas simple a lo mas complejo. De igual forma
no se evidencia el uso de las tecnologias digitales en el proceso de ensefianza y aprendizaje de

las matematicas, en particular del calculo.
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El trabajo desde el analisis de la variacion es fundamental para comprensién de las funciones y
las razones de cambio. Asi mismo, el analisis covariacional es fundamental para la comprension
de la raz6n de cambio en sus diferentes definiciones e interpretaciones. A pesar de que en los
lineamientos y estandares curriculares se propone el anélisis variacional desde los primeros
grados de primaria, se encontré que, aunque se menciona la variacion en las planeaciones e
indicadores de aprendizaje planteados en cada institucién, ninguno de los dos colegios reconoce
la covariacién y el andlisis covariacional como parte fundamental en el estudio del concepto de
funcidn, y que las teméticas se encuentran organizadas en una secuencia que va desde los mas
simple a lo mas complejo, sin que se evidencie como estan entrelazadas unas con otras, ni que

existan procesos de conceptualizacion mediante la variacion ni la covariacion.

1.2.3 Antecedentes de investigacion sobre la covariacion

En el presente apartado se presentan algunos referentes antecedentes encontrados a partir de una
busqueda en la literatura sobre problematicas asociadas al razonamiento covariacional. Dentro de

los trabajos consultados se resaltan:

» Grueso y Gonzalez (2016) exponen como una problematica, que en la actualidad se sigue
abordando el concepto de funcidn desde una perspectiva de correspondencia o de asignacion y
esta obedece a ideas algoritmicas o estaticas, en donde la ensefianza de la funcion se hace
algebraicamente, dando la férmula y reemplazando valores. Esta problematica los llevo a
formular la pregunta ;qué elementos o rasgos del concepto de funcién se identifican, en un
grupo de estudiantes de grado 9°, a través del desarrollo de situaciones problema de
covariacion? Para dar respuesta a esta pregunta, presentan y desarrollan una propuesta para el

estudio de la funcion a través de situaciones en donde la covariacion esta presente. Los
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autores disefiaron una propuesta de aula, que se aplico a estudiantes de grado noveno, la cual
buscaba potencializar, a través de tareas de covariacion, el desarrollo del pensamiento
variacional, ya que dicho pensamiento se caracteriza por el estudio de la variacion y el cambio
en diferentes contextos. Dentro de dichas tareas se estudid el concepto de funcidn, a través del
uso y articulacion de diversos registros de representacion. Una vez realizada la
implementacion, caracterizaron y analizaron las actuaciones de los estudiantes, los sistemas
matematicos de signos y los aspectos matematicos involucrados en las acciones mentales y
niveles de razonamiento covariacional propuestos por Carlson, Jacobs, Coe, Larsen, & Hsu,
(2003). Finalmente, hicieron conclusiones generales como:
Con las tareas de variacion, especificamente, con la consideracion de la razén de

cambio, se logré que los estudiantes tuvieran acercamientos importantes a la
comparacion de los cambios.

La puesta en escena de tareas en torno a la covariacion permitié que los
estudiantes, con preguntas especificas se fueran encaminando y obteniendo
avances en las formas del razonamiento que usaban. En dichos razonamientos
fue evidente el acercamiento a nociones asociadas al concepto de funcion,
dominio, rango, maximos y minimos relativos, monotonia en el comportamiento
creciente o decreciente de una funcion. (Grueso y Gonzaélez, 2016, p. 245)

Mendoza, Ferrari y Méndez (2017) reportaron una experiencia de investigacion cuyo objetivo
fue desarrollar argumentos matematicos a partir de situaciones de modelacién y covariacion.
Los diseflos de aprendizaje que desarrollaron estdn sustentados en la Teoria
Socioepistemologica, que sostiene que las construcciones de conocimiento son una
produccidén social que transforma la sociedad. Disefiaron varias propuestas como el estudio
del movimiento rectilineo uniforme, caracterizacion de funciones polindmicas, estudio de la
funcién exponencial, logaritmica y la funcion seno, las cuales se aplicaron a estudiantes de

licenciatura matematicas de la Universidad Autdnoma de Guerrero, con los que se buscaba
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evidenciar el desarrollo de argumentos matematicos a partir de situaciones de covariacion y
modelacion. En las conclusiones reportan que:
El estudio de la modelacion y la covariacion que en un principio era
inconsistente por parte de los participantes y que a medida que fueron avanzando
durante sus actividades lograron observar con mas claridad que representa dos
formas de aprender matematicas muy importantes [...] los estudiantes
experimentaron una vision de la ensefianza de las matematicas muy diferente a
la que estan acostumbrados a ver en el aula de clase [...] lo que experimentaron
los participantes es que facilmente ellos pueden tomar una situacién de su vida
cotidiana y la pueden transportar a un plano numérico, y a partir de ello crear un

problema matematico que realmente se ajuste a la realidad de las cosas.
(Mendoza, Ferrari y Méndez, 2017, p. 19)

> Fiallo y Parada (2014) identificaron la problematica de altos indices de repitencia y desercion
en el espacio académico de Calculo diferencial, de las carreras de ingenieria y ciencias de la
Universidad Industrial de Santander (UIS). Para abordar esta problemética plantearon y
disefiaron un curso de precélculo cuyo propdsito fue desarrollar el pensamiento variacional
relacionado con el tratamiento matematico de la variacion y el cambio, mediante
representaciones generadas por GeoGebra, a partir de un enfoque de resolucion de problemas.
Este curso esta dirigido a estudiantes de primer semestre de la UIS que obtuvieron los
resultados mas bajos en una prueba de caracterizacion. Para la realizacién de este proyecto
requirieron de tres momentos: en el primer momento, se realizé el disefio de las actividades,
en donde se buscd promover la resolucién de problemas que involucran el razonamiento, la
comunicacion, las representaciones y uso de las tecnologias, alrededor de la variacién y la
acumulacién. En el segundo momento, se desarrollo el curso durante 14 sesiones de cuatro
horas, durante el receso académico, y, en el tercer momento, se utilizaron instrumentos de
control y evaluacion, con el que pretendian integrar la evaluacion al proceso de ensefianza y

aprendizaje, utilizando indicadores que evidenciaban aspectos relevantes en el aprendizaje de
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los estudiantes. En las conclusiones reportan que el curso de precalculo se debe ver como un
acercamiento intuitivo y empirico a los conceptos fundamentales del célculo y no como un
curso que pretenda llenar los vacios conceptuales que no se aprendieron en la basica
secundaria.

Johnson (2012), partiendo del trabajo presentado por Carlson, M., Jacobs, S., Coe, E., Larsen,
S., & Hsu, E. (2002), asocia que el bajo desempefio de los estudiantes al momento de
representar graficamente la cantidad de altura en funcion de la cantidad de volumen para una
botella de llenado de ancho variable se debe, en parte, a las diferencias en las formas en que
los estudiantes coordinan las cantidades covariables. De esta premisa surge la pregunta de
investigacion, ¢como los estudiantes pueden razonar acerca de la variacion en la intensidad de
un cambio? Los autores investigaron coémo un estudiante de secundaria, que no habia tomado
un curso de calculo, razonaba acerca de las cantidades constantes y variables involucradas en
tasas de cambio, al trabajar en tareas matematicas que usaban mdaltiples representaciones de
cantidades covariables... Los hallazgos sugieren que, al variar sistematicamente una cantidad,
un individuo podria atender simultdneamente la variacion en la intensidad del cambio en una
cantidad que indica una relacion entre las cantidades covariables. Los resultados documentan
coémo el estudiante razoné numérica y no numéricamente sobre las cantidades covariables
involucradas en la razon de cambio de una manera matematicamente poderosa y, sin embargo,
no se basé en la razén. Analizd como la coordinacion del razonamiento covariacional y
transformacional apoya la variacion en la intensidad del cambio en las cantidades

involucradas en la razén de cambio
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1.2.4 Antecedentes de investigacion sobre el uso de tecnologia en el estudio de variacion y
covariacion.

Este apartado presenta algunos trabajos realizados por otros autores, encontrados en la literatura
a partir de la pregunta ;como la TD ha contribuido en la exploracion, comprension y formulacion
de conceptos matematicos en los que se involucran la variacion y la covariacion? Se resaltan los

siguientes trabajos:

> Garcia (2009) reporta que los estudiantes a pesar de haber cursado materias de célculo
presentan dificultades a la hora de obtener informacion de la gréfica de una funcion,
identificar los intervalos en los que es creciente o decreciente. En el desarrollo de la
investigacion participaron estudiantes de ingenieria quienes habian tomado cursos de algebra,
trigonometria, geometria analitica, calculo diferencial e integral. En dicho trabajo se
plantearon problemas matemaéticos relacionados con la variacion, los cuales debian resolver
empleando hojas de calculo en Excel. Se analiz6 un problema en particular donde los
estudiantes comparaban dos planes de telefonia celular para contratar un servicio. Los
resultados mostraron que cuando los estudiantes no estan familiarizados con el uso del
programa en Excel, recurren al lapiz y al papel para intentar reproducir y justificar lo que
estan trabajando, o para elaborar una tabla del costo de cada plan; obtienen los valores
haciendo uso de una calculadora e introducen dichos valores en cada una de las celdas de
Excel, procedimiento que refleja desaprovechamiento de todo el potencial que tiene el recurso
digital. Por otro lado, también se evidencia que cuando los estudiantes emplean la herramienta
digital, esta contribuye al proceso de construccion de la idea de variacion y a la formulacion
de modelos matematicos, debido a que pueden ser utilizadas no solo como una herramienta de

exploracion sino también como fuentes de informacion que facilita el desarrollo conceptual.
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> Auvila (2011) evidencié la problematica que, en los textos escolares, el tratamiento de las
funciones carece de aspectos variacionales, limitando el estudio a aspectos algebraicos y
caracteristicas analiticas de las mismas; por esta razén, indaga acerca de cdmo razonan
covariacionalmente los estudiantes cuando se enfrentan a situaciones de variacion a través de
software dindmico. Realiz6 un estudio de caso en el que buscé trabajar los conceptos de
funcidn lineal y funcion cuadratica mediante la implementacion de software dindmico como
GeoGebra y Modellus. Para el desarrollo de la investigacion realiz6 tres guias de trabajo y
selecciond a tres estudiantes de grado décimo con el fin de aplicar las pruebas disefiadas, y
con quienes realizé un seguimiento a la manera en como abordaron las situaciones en las que
intervenian fendmenos de covariacion presentes en las funciones lineales y cuadréticas,
enfocando la atencion en la manera como el uso de software dindmico fomenta el
razonamiento covariacional. Los resultados fueron analizados bajo el marco tedrico del
razonamiento covariacional propuesto por Carlson et al. (2003). Dentro de las conclusiones
que reportd que las actividades que fueron representadas por los softwares dinamicos
permitieron la manipulacion, observacion y representacion. Lo anterior permitié a los
estudiantes elaborar diferentes conjeturas y comprobar o validar las construcciones realizadas.
Finalmente, recomienda la implementacion de estas actividades en el aula de clase para
trabajar conceptos como funcion lineal y cuadrética, dejando a un lado los metodos
tradicionales de ensefianza.

> Forero y Lopez (2012) observaron los procesos tempranos de comprension de la nocion de
razon de cambio con estudiantes de grado 6°, para hacerlo realizaron una implementacion de
actividades mediadas con GeoGebra 4.0. que fueron disefiadas para introducir la razén de

cambio y potenciar aspectos relacionados al aprendizaje del concepto de derivada y el
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desarrollo del pensamiento variacional. Abordaron aspectos sobre prediccién de patrones de
regularidad, relaciones en series aritméticas, correlacion de magnitudes y una actividad de
comparacion de velocidades de llenado de varios envases y los estudiantes debian manipular
varias herramientas proporcionadas por el programa, entre ellas la herramienta “deslizador”.
Dentro de las conclusiones reportadas manifiestan que el trabajo temprano con programas
computacionales puede ayudar a la comprension de la razén de cambio, debido a que el
aspecto visual se hace més amigable y el proceso de observacion de regularidades y patrones
se puede repetir varias veces, pero sin correr el peligro de cometer una equivocacion, lo cual,

en caso de darse, obstaculiza los procesos de abstraccion.

Esta busqueda documental permitio identificar diferentes probleméticas que estan presentes a la
hora de abordar el concepto de funcidn, y la manera en cdmo se les da tratamiento haciendo uso
de TD, ademas de identificar algunas ventajas y desventajas que las tecnologias tienen en el
desarrollo del razonamiento covariacional. Se reconocen algunas bondades como que gracias a la
manipulacion, representacion y observacion usando TD, se facilita la elaboracion de conjeturas,
ademas, que contribuye al proceso de construccion de la idea de variacién y la formulacion de
modelos matematicos; debido a que mas alla de ser utilizadas como herramientas de exploracion,
se pueden emplear como una fuente de informacidn. Se reconocen también algunas desventajas,
por ejemplo, en el caso que los estudiantes no estén familiarizados con las herramientas, pueden

recurrir al lapiz y papel o abandonar el problema.
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1.3 Planteamiento del problema

Como se menciond en apartados anteriores, a partir de la experiencia de los autores de este
trabajo como docentes de matematicas, se reconocen algunas dificultades que se presentan en los
procesos de ensefianza y aprendizaje del calculo. Dentro de las dificultades evidenciadas esta la
falta de andlisis covariacional que se asocia a la comparacién entre los cambios de las
magnitudes involucradas cuando se evocan comportamientos cambiantes, lo cual puede
obstaculizar la comprension del concepto de funcion y en consecuencia de la razén de cambio

objeto matematico central de los cursos de célculo.

Villa — Ochoa (2012) exhiben que la variacion implica la covariacion y correlacion de
magnitudes cuantificadas numéricamente; Frente al mismo tema y en otro sentido, el MEN hace
una apuesta al estudio de la variacion desde los primeros afios de escolaridad, teniendo como
proposito, no solo el manejo de variados sistemas matematicos conceptuales y simbdlicos, sino
también el desarrollo de un pensamiento variacional y covariacional. Sin embargo, al comparar
los planes de estudio de dos instituciones educativas, una de caracter privado y la otra publica,
notamos que no se tiene en cuenta la covariacion, al menos de manera explicita. EI concepto de
funcion, solo se estd ensefiando desde una perspectiva de correspondencia o de asignacion, y se
deja a un lado la perspectiva variacional y de dependencia, es decir, se esta dejando por fuera la
relacion que hay entre los patrones de variacion y del comportamiento de los cambios. En dicha
comparacion de los planes de estudio también se encontro que, ninguna de las instituciones tiene
en cuenta las tecnologias digitales (TD) en el proceso de analisis variacional y covariacional,
previo al trabajo con funciones o como tratamiento al caracter estatico con el que habitualmente

se presenta la ensefianza de las funciones. Dejando a un lado el sefialamiento de la NTCM
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(2000), que considera la tecnologia como uno de los seis pilares para tener en cuenta en la

ensefianza y aprendizaje de las matematicas.

En este sentido, los autores de este trabajo consideran que, el uso adecuado de la tecnologia
digital permite a los estudiantes realizar el andlisis de los casos particulares de las tareas
propuestas, dado que facilita la observacion y el reconocimiento de los fendmenos existentes, a
su vez, permite generar una serie representaciones graficas y dinamicas; ademas de facilitar el
calculo de operaciones y encontrar valores de manera muy rapida y exacta. Sin embargo, se
reconoce que se pueden presentar algunos aspectos negativos, por ejemplo, que los estudiantes
puedan ver los objetos matematicos a partir de sus representaciones y caracteristicas graficas
dejando de lado el aspecto simbdlico, lo que los lleva a concebir y a tener una vision parcial de
los mismos. Lo anterior trae como consecuencia la aparicién de obstaculos epistemoldgicos que
pueden dificultar el progreso apropiado para la construccion del conocimiento matematico,

GOmez y Carulla (1998).

Finalmente, identificando que la mayoria de los estudios reportados apuntan a investigar acerca
de las acciones mentales que dan cuenta de procesos de razonamiento covariacional para la
ensefianza de las funciones o con estudiantes de primeros semestres de universidad que han
tomado cursos de célculo, reconociendo también que varios de los estudios reportados hacen
alusion a situaciones de cambio presentadas en lapiz y papel (como el llenado de una botella, el
cuadrado en expansién, entre otras) o contextos no simulados por TD y considerando la
posibilidad de indagar como estos problemas pueden ser abordados a partir del uso de las TD,
surge la pregunta de investigacion: ;Como razonan covariacionalmente estudiantes de educacion
béasica que no han recibido cursos de célculo a la hora de resolver situaciones simuladas por TD?.

En capitulos posteriores se ampliara el tratamiento que se dio a la pregunta de investigacion.
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1.4 Obijetivos

1.4.1 Obijetivo general

Rastrear las acciones mentales realizadas por estudiantes de grado 9° y 10° que dan cuenta del
razonamiento covariacional, que surgen al momento de realizar una tarea simulada con

tecnologia digital.

1.4.2  Obijetivos especificos

e Adaptar una serie de tareas que involucren situaciones de covariacion simuladas con
tecnologia digital.

e ldentificar las acciones materiales realizadas por estudiantes de grado 9° y 10° facilitadas
por la tecnologia digital, que favorezcan las acciones mentales asociadas al razonamiento
covariacional.

e Describir las acciones mentales que ponen en manifiesto los estudiantes de grado 9° y
10°, al momento de resolver problemas que involucran covariacion simulados con

tecnologia digital.
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2 CAPITULO DOS - MARCO TEORICO

De acuerdo con lo mencionado en el primer capitulo, el objetivo de este trabajo es rastrear las
acciones mentales que dan cuenta del razonamiento covariacional, que surge en una situacion
simulada por tecnologia digital al momento de resolver problemas. Para ello, se requiere un
instrumento bien estructurado que permita clasificar las acciones mentales de los estudiantes en
torno a las situaciones pseudo reales simuladas por TD. Por tanto, se considera pertinente
distribuir el marco tedrico en dos ejes principales: el razonamiento covariacional y un enfoque
tedrico en relacion con los usos de la TD. En los siguientes apartados se explicita cada uno de

estos dos aspectos en profundidad.

2.1 Razonamiento covariacional

El marco tedrico usado para rastrear y describir las acciones mentales que dan cuenta del
razonamiento covariacional se apoya en el propuesto por Carlson et al. (2003). Quienes
proponen un marco conceptual para describir las acciones mentales implicadas en el
razonamiento covariacional cuando se interpretan funciones y eventos dindmicos. En dicho
trabajo se reporta la habilidad para razonar sobre cantidades covariantes en situaciones

dinamicas, de estudiantes que obtuvieron un desempefio alto en el curso de calculo.

Para tener un mejor entendimiento del razonamiento covariacional, se indaga sobre covariacion,
razonamiento covariacional, acciones metales, niveles de razonamiento covariacional y

pensamientos pseudo analiticos.
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2.1.1 Covariacion

Después de hacer un seguimiento y busqueda a la definicién de covariacion, se encontrd que,
segun Confrey & Smith (1994, 1995) citado por Saldanha & Thompson (1998), una nocion de
covariacion implica moverse entre valores sucesivos de una variable, coordinando esto con el
movimiento entre los correspondientes valores sucesivos de otra variable. En este sentido,
Coulombe y Berenson (citados en Saldanha & Thompson, 1998) afirman que descubrir el
concepto de covariacion conlleva cuatro propiedades. La primera, identificacion de dos
conjuntos de datos: la segunda, coordinacion de dos patrones de datos para formar asociaciones
entre patrones crecientes, decrecientes y constantes: la tercera, vinculacion de dos patrones de
datos para establecer conexiones especificas entre los valores de datos y finalmente, la
generalizacion para predecir valores de datos desconocidos. Para Saldanha y Thompson (1998),
una nocion de covariacion es

“la de alguien que tiene en mente una imagen sostenida de dos cantidades

(magnitudes) simultaneamente. Implica el acoplamiento de las dos cantidades,

de modo que, en la comprension de una, se forma un objeto multiplicativo de los

dos. Como objeto multiplicativo, uno rastrea el valor de la cantidad con la

realizacion inmediata, explicita y persistente de que, en todo momento, la otra
cantidad también tiene un valor.” (p. 298)

Grueso y Gonzélez (2016) establecen que cuando hay una relacién de dependencia entre dos
magnitudes, la covariacion se entiende como el estudio de los cambios de una magnitud
atendiendo a los cambios de la otra. Mendoza et al. (2017) definen la covariacién como la accién
de percibir de manera simultanea dos cantidades variando de manera particular; reconocer la

yuxtaposicion de dos patrones de crecimiento.
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2.1.2 Razonamiento covariacional

Dentro de la basqueda documental se encontré que algunos autores como Triana et al. (2014),
Villa-Ochoa (2012), Garcia (2016), Torres (2015), entre otros, coinciden en la definicion de
razonamiento covariacional elaborada por Carlson et al. (2003) como: “las actividades cognitivas
implicadas en la coordinacion de dos cantidades que varian mientras se atienden a las formas en
que cada una de ellas cambia con respecto a la otra” (p, 124). Los autores del presente trabajo
también acogen dicha definicion. Segun Garcia (2016), estas actividades cognitivas involucran la
coordinacion de dos cantidades, lo que hace necesario un seguimiento al valor de cada cantidad

para darse cuenta de que la otra también cambia instantdneamente.

Para Carlson et al. (2003), las imagenes de covariacion son evolutivas, entendiendo el término
evolutivo en el sentido Piagetiano, es decir, las imagenes de covariacion se pueden definir en
niveles que emergen de una sucesion ordenada. Ademas, coinciden con la descripcion de imagen
proporcionada por Thomson (1994b, citado en Carlson, 2003) en la que la describe como un
constructo “dindmico, que se origina en acciones corporales y movimientos de la atencion, y

como la fuente y el vehiculo de operaciones mentales” (p, 231).

De acuerdo con Carlson et al. (2003), el razonamiento covariacional es fundamental para
comprender conceptos basicos de calculo. Por ello, proponen cinco niveles y cinco acciones

mentales, que constituye el marco conceptual, para investigar el razonamiento covariacional.

2.1.3 Acciones mentales

Carlson et al. (2003) proporciona cinco acciones mentales de razonamiento covariacional, junto
con las descripciones y comportamientos especificos asociados a cada accion mental. Estos

comportamientos fueron estudiandos en estudiantes de pregrado, mientras respondian a tareas
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que comprendian situaciones dindmicas. Las acciones mentales proporcionan un medio para la

clasificacion de los comportamientos de los estudiantes cuando se enfrentan a tareas de

covariacion. En la tabla 1 se muestra dichas acciones mentales.

Tabla 1: Acciones mentales - Razonamiento covariacional

Accion
mental

Descripcion de la accion
mental

Comportamiento

AM1

AM?2

AM3

AM4

AM5S

Coordinacion del valor de una
variable con los cambios en la
otra.

Coordinacion de la direccion del
cambio de wuna variable con
cambios en la otra variable.

Coordinacion de la cantidad de
cambio de una variable con los
cambios de la otra variable.

Coordinacion de la razén de
cambio promedio de la funcién
con los incrementos uniformes
del cambio de la variable de
entrada.

Coordinacion de la razon de
cambio instantdnea de la
funcion, con los cambios
continuos en la variable
independiente para todo el

Designacion de los ejes con indicaciones
verbales de coordinacion de las dos variables
(e.g., y cambia con cambio en x).

Construccion de una linea recta creciente.

Verbalizacién de la consciencia de la direccion
del cambio de valor de salida mientras se
consideran los cambios en el valor de entrada

Localizacién de puntos/construcciéon de rectas
secantes.

Verbalizacién de la consciencia de la cantidad
de cambio del valor de salida mientras se
consideran los cambios en el valor de entrada.

Construccion de rectas secantes contiguas para
el dominio.

Verbalizacion de la consciencia de la razon de
cambio del valor de salida (con respecto al
valor de entrada) mientras se consideran los
incrementos uniformes del valor de entrada.

Construccion de wuna curva
indicaciones claras de los
concavidad.

suave con
cambios de

Verbalizacién de la consciencia de los cambios
instantaneos en la razon de cambio para todo el
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dominio de la funcion. dominio de la funcién (los puntos de inflexion
y la direcciobn de las concavidades son
correctos).

Tomado de Carson et al (2003, p.128)

En esta tabla de acciones mentales se puede evidenciar que la primera (AML1) es la mas sencilla y
corresponde a la identificacion de qué cambia en la tarea o problema planteado. Esto implica
que el participante manifiesta de alguna manera que visualiza o imagina la correlacion entre las
dos variables, o el estado de una de las variables con los estados de la otra variable. En este
caso, es corto lo que dice la tabla sobre los comportamientos, ya que senala “designacion de los
ejes con indicaciones verbales de la coordinacion de las dos variables”; la designacion de los ejes
se puede dar de manera rutinaria o algoritmica y no implica la comprension de las
representaciones gréficas. Las indicaciones verbales de la coordinacion pueden dar informacién
al respecto. Si se parte de una situacion problema, durante el estudio pueden reconocerse
diversas manifestaciones del sujeto que verbalizan lo que visualiza sobre la variacion y sobre la
covariacion. Si se parte de un texto en donde se expone la situacion problema, cuestionar a los
estudiantes o escuchar la discusion entre pares puede proveer datos sobre si identifican en la
informacion del texto las magnitudes involucradas y su caréacter constante o variable, ademas de
las posibles relaciones de dependencia que existan entre las variables. Méas adn, si el texto se
acompafa de dibujos o representaciones pictéricas, estas representaciones posiblemente faciliten
la identificacion de las variables y también pueden ayudar a la verbalizacion de dicho
reconocimiento. De otra forma, si la situacion problema o el problema se presenta a los
estudiantes desde representaciones graficas formales (e.g., plano cartesiano) estas
representaciones pueden, o no, tener sentido para el estudiante en relacion con la situacion

problema de estudio. De cualquier forma, es posible que el estudiante logre verbalizar aspectos
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que reconocen por el tratamiento algoritmico de la representacion grafica o aspectos que
visualizan y que tienen un sentido local en la representacion pero que no implican una
comprension global sobre las variables y sus correlaciones. Un ejemplo sobre la accion mental 1
se logra cuando los estudiantes expresan que mientras una variable cambia, la otra también lo

hard, dejando explicito el reconocimiento de la relacion de dependencia.

La segunda accién mental (AM2), corresponde a la coordinacién de la direccion del cambio de
una variable con cambios en la otra variable. Este es un nivel mas avanzado en el reconocimiento
de la correlacion entre dos variables, ya que, con respecto a la variacion, esta accion mental
implica que los estudiantes reconozcan que existe una “direccion de cambio” en las variables.
Teniendo en cuenta el tratamiento habitual con nimeros racionales, esta direccién se traduce en
ser “mas grande o mas pequefia” y en ocasiones se verbaliza de esta manera. Mas alla de lo
propuesto por Carlson et al (2003), respecto a la covariacién, la AM2 conlleva reconocer que los
cambios en una de las variables afectan en la direccion del cambio en la otra variable. (e.g., si la

variable entrada aumenta, entonces, la variable de salida también aumenta o disminuye).

Dentro de las acciones que dan rastros de AM2, se plantea:

v El estudiante debe reconocer que cambios particulares en una de las variables implican
una direccion de cambio en la otra variable (en caso de que el cambio exista).

v El estudiante reconoce que la direccion del cambio en una de las variables, en puntos o
intervalos especificos, depende de la direccion de cambio en la otra variable

v El estudiante reconoce que la direccion de cambio no es siempre la misma. Esto implica

que reconozca la existencia de puntos en donde la direccion de cambio se invierte.
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v Cada valor de la variable; dependiendo del valor en el cual inicia el cambio en la variable
independiente, se puede tener un cambio distinto en la variable dependiente.
v' Existen situaciones en la que en cierto intervalo no hay cambios en la variable

dependiente, por tanto, no hay direccion de cambio en dicha variable para ese intervalo.

La accion mental 3 (AM3), corresponde a la identificacién de la cantidad de cambio de una
variable atendiendo a la cantidad de cambio en la otra variable. Esta accion mental conlleva
reconocer que las variables asumen valores de conjuntos numéricos especificos, los cuales
pueden ser continuos o discretos, dependiendo la situacién o problema que se esté estudiando;
esta es una caracteristica de la variaciéon, en un nivel méds avanzada en relacién con las
caracteristicas de la variacién necesarias para las AM1y AM2. Otra caracteristica de la variacion
necesaria en esta accion mental es la “cuantificacion del cambio”, es decir, la posibilidad de
establecer la distancia entre dos valores distintos de las variables; lo cual para conjuntos
continuos es particularmente interesante porque supone que estas cantidades de cambio no
siempre son enteras, mas aun, pueden ser naturaleza irracional o incluso infinitamente pequenas.
Respecto a la covariacion, la AM3 se manifiesta cuando el estudiante logra verbalizar
conclusiones sobre el efecto que tienen los cambios en la variable independiente en la cantidad
de cambio de la variable dependiente. Esto es que, al aplicar cambios, caracterizables en
direccion y cantidad de manera integrada, en la variable independiente, se caracterizan
cantidades de cambio en la variable dependiente (e.g., si el recorte del lado de la caja aumenta 2
cm, entonces, el largo de la caja disminuye 4 cm). Es posible que las cantidades de cambio no se
verbalicen siempre acompafiados de la direccion del cambio. Aqui se reconocen dos
posibilidades: estudiantes que alcanzan la AM3 una vez desarrollada la AM2 y estudiantes que

muestran comportamientos sobre la AM3 aun sin haber desarrollado la AM2. Es posible que los
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estudiantes visualicen aspectos sobre la cantidad de cambio, aun sin haber reflexionado sobre los

efectos de los cambios en la direccion del cambio.

En la accion mental 4 (AM4), razén de cambio promedio, se pueden identificar al menos dos
maneras distintas de razonamiento. Una corresponde a un razonamiento global que lleva a la
verbalizacion y manifestacion de la cuantificacion del cambio que se presenta entre dos estados
de un fendmeno (habitualmente inicial y final), sin pensar en lo que ocurre en estados
intermedios de la situacién cambiante. La otra corresponde a un razonamiento mas puntualizado,
en donde la razén de cambio general entre dos estados del fendmeno (habitualmente inicial y
final) es determinada por medio del andlisis local de las razones de cambio presentadas en

segmentos adyacentes del intervalo, cuya union constituye el intervalo.

En la primera de estas interpretaciones, para un intervalo [xl-,xf] con correspondencias

(xi,yi)y (xf, yf), el sujeto determina la razon de cambio entre la diferencia de valores extremos
de la variable dependiente, con la diferencia de valores extremos de la variable independiente,

(v- i)

expresado como )
P (5= x;)

Este cociente es considerado como un valor representativo de la

relacion entre el cambio de la variable dependiente y el cambio variable independiente.

En la segunda interpretacion, el intervalo [xl-,xf] es dividido en intervalos uniformes o en
intervalos significativos de acuerdo a diferencias que pueda visualizar mediante la representacion
grafica. Posteriormente determina la razon de cambio en cada uno de los intervalos y el
promedio de estas razones de cambio es asumido como valor representativo de las razones de
cambio locales. Esta forma de razonamiento se puede evidenciar en la elaboracién de bosquejos

(mediante la construccién de segmentos de rectas secantes) de lo que se supone sera la respuesta,
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en la que se habla de la raz6n de cambio promedio atendiendo a los incrementos (habitualmente
uniformes) en la variable independiente. Es importante reconocer que esta accion mental
involucra las acciones mentales anteriores. Un ejemplo de accion metal 4 se puede identificar al
momento de identificar la velocidad de llenado de un tanque. Para esta tarea el estudiante puede
encontrar la razén entre la altura del liquido en el tanque y el tiempo empleado en llenarse
totalmente o puede asumir el problema por intervalos determinado la razén de cambio en cada

intervalo y calculando la razén de cambio promedio.

Finalmente, la accion mental 5 (AMb5), corresponde a la verbalizacién de la consciencia de
realizar refinamientos cada vez mas pequefios y minuciosos que conlleven a reconocer que las
diferencias generan (dependiendo del fendbmeno analizado) una razén de cambio instantanea que
varia de acuerdo a los valores especificos en cada valor del dominio de la funcion. Lo anterior
facilita reconocer los cambios de direccion y concavidad que los puntos de inflexion generan.
Cabe mencionar que un estudiante que reconoce la razén de cambio instantdnea demuestra
comprender que la misma resulté de considerar diferencias entre cantidades cada vez mas
pequefias en una magnitud, construidas sobre el razonamiento exhibido en la AM4. Un ejemplo
de AMS5 se exhibe cuando los estudiantes expresan, por medio de una gréfica (curva suave), que
el valor de la diferencia entre dos valores del conjunto de salida, cuya diferencia se aproxima a
cero, se corresponde con un valor especifico de cambio en el conjunto de llegada. Lo anterior
resulta de considerar los cambios continuos de la variable independiente y conlleva a reconocer

cambios de direccién (crecimiento y decrecimiento) y comportamiento (concavidad).
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2.1.4 Niveles de Razonamiento covariacional

De acuerdo con Carlson et al. (2003), un estudiante se puede clasificar en un determinado nivel.

Los autores sefialan que una persona alcanza un determinado nivel de razonamiento

covariacional, cuando sustenta las acciones mentales asociadas a dicho nivel, al mismo tiempo

que sustenta las acciones asociadas a todos los niveles que estan por debajo. En la tabla 2 se

presentan los cinco niveles de razonamiento covariacional propuestos para este marco

conceptual.

Tabla 2: Niveles - razonamiento covariacional

Niveles

Caracteristicas

Nivel 1 (N1)

Coordinacion

Nivel 2 (N2)

Direccién

Nivel 3 (N3)
Coordinacion
cuantitativa
Nivel 4 (N4)

Razo6n
promedio

En el nivel de coordinacion, las imagenes de covariacion consisten en
sustentar la manera en que se asocian coordinadamente los cambios de una
variable con cambios en la otra variable (AM1). La imagen de covariacion se
origina a partir de movimientos corporales y de atencion, que pueden dar pie
a operaciones mentales.

En el nivel de direccién, las imagenes de la covariacion pueden sustentar a
las acciones mentales de coordinar la direccion del cambio de una de las
variables con cambios en la otra. Las acciones mentales identificadas como
AM1 y AM2 que realiza un sujeto, pueden ubicarlo en un nivel de
razonamiento covariacional (N2).

En el nivel de la coordinacion cuantitativa, las iméagenes de la covariacion
pueden sustentar a las acciones mentales de coordinar la cantidad de cambio
en una variable con cambios en la otra variable. Las acciones mentales
identificadas como AM1, AM2 y AM3 son sustentadas por las imagenes N3.

En el nivel de la razon promedio, las imagenes de la covariacion pueden
sustentar a las acciones mentales de coordinar la razén de cambio de cambio
promedio de una funcion con cambios uniformes en los valores de entrada de
la variable. La raz6n de cambio promedio se puede descomponer para
coordinar la cantidad de cambio de la variable resultante con los cambios en
la variable de entrada. Las acciones mentales identificadas como AM1 hasta
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AM4 son sustentadas por imagenes N4.

Nivel 5 (N5) En el nivel de la razon de cambio instantanea, las imagenes de la covariacion
pueden sustentar a las acciones mentales de coordinar la razén de cambio

Razon de instantanea de una funcién con cambios continuos en la variable de entrada.

cambio Este nivel incluye una consciencia de que la razén de cambio instantanea

instantanea resulta de refinamientos mas y mas pequefios en la razon de cambio
promedio. También incluye la consciencia de que el punto de inflexion es
aquel en el que la razon de cambio pasa de ser creciente a decreciente o, al
contrario. Las acciones mentales identificadas como AM1 hasta AM5 son
sustentadas por imagenes de N5.

Tomado de: Carlson et al. (2003, p.129)

Como se evidencia en la tabla 2, el marco conceptual para la covariacion tiene 5 niveles de
razonamiento que refieren las distintas categorias de desarrollo cognitivo al resolver una tarea, de

acuerdo con las etapas respectivas en las acciones mentales.

Carlson et al. (2003), ejemplifica las clasificaciones correspondientes al usar el marco

conceptual, mediante los niveles de razonamiento covariacional, los cuales describe como:

El nivel de coordinacion (N1) sustenta la accion mental de coordinar la altura
con los cambios en el volumen (AM1). [...] (e.g., cuando el volumen cambia, la
altura cambia). Estos estudiantes no necesariamente atienden a la direccion, la
cantidad o la razon de cambio.

El nivel de direccion (N2) sustenta tanto a AM1 como a la accion mental de
coordinar la direccién (aumento) del cambio de la altura mientras se consideran
cambios en el volumen (AM2). Se ha identificado AM2 al observar a los
estudiantes construir una linea recta creciente o verbalizar que a medida que se
aumenta la cantidad de agua, la altura del agua en la botella aumenta.

El nivel de coordinacion cuantitativa (N3) sustenta a AM1, AM2 y a la accion
mental de coordinar la cantidad de cambio de la altura con la cantidad de cambio
del volumen mientras se imaginan cambios en el volumen (AM3). [...] se ha
identificado AM3 al observar a los estudiantes localizar puntos en la grafica o al
escucharles comentarios que expresan su consciencia sobre como cambia la
altura mientras consideran incrementos en la cantidad de agua.
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El nivel de raz6n promedio (N4) sustenta a AM1, AM2, AM3 y a la accion
mental de coordinar la razon de cambio promedio de la altura con respecto al
volumen para cantidades iguales del volumen (AM4). Se ha identificado AM4
en estudiantes al observarlos construir segmentos de recta contiguos en la
grafica, para cada uno de los cuales se ajusta la pendiente con el fin de indicar la
razén (relativa) para la cantidad especificada de agua; o al escucharles
comentarios que expresan su consciencia sobre la razén de cambio de la altura
con respecto al volumen mientras consideran cantidades iguales de agua. [...]

El nivel de razdn instantdnea (N5) sustenta desde AM1 hasta AM4 y a la accion
mental de coordinar la razéon de cambio instantanea [...] Cabe mencionar que se
clasifica a un estudiante en el nivel de razén instantanea solo si demuestra
comprender que la razén instantanea resultd de considerar cantidades de agua
mas y mas pequefias (construidas sobre el razonamiento exhibido en AM4). (p,
133)

2.1.5 Pensamiento pseudo analitico

Carlson et al. (2003) advierte, que en el momento de clasificar a un estudiante de acuerdo con los
niveles de razonamiento covariacional, es posible que se observen algunos comportamientos que
den la impresion de estar comprometidos en determinada accion mental. Sin embargo, al poner a
prueba dichos comportamientos, estos estudiantes no sustentan los comportamientos asociados a
dicha accion mental. Apoyandose en Vinner (1997), Carlson et al denomino a estos
comportamientos como pseudo — analiticos. De acuerdo con Viner (1997) la comprension
subyacente para desempefiar un comportamiento de manera significativa no esta presente. Asi
mismo, Carlson et al, a la accion mental que produjo el comportamiento, la denomina accién
mental pseudo — analitica. Para Vinner (1997) dicho comportamiento pseudo — analitico es

producido por procesos de pensamiento pseudo -analitico.

Sin embargo, autores como Grueso y Gonzalez (2016) afirman que es posible mitigar estas
acciones mentales y comportamientos pseudo — analiticos. Para ellos, independientemente de

cdémo se consolide la respuesta de los estudiantes; si los enunciados contienen informacién de
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qué y como esta entendiendo una situacién determinada, entonces, “las explicaciones que
proporcione evidenciardn de qué estd pensando, cOmo interpreta y cdmo organiza su discurso

para convencer sobre su postura” (Grueso y Gonzalez, 2016, p. 67).

2.2 Perspectiva Instrumental

Un factor que ha permitido el desarrollo de la humanidad es el avance en la construccion de
herramientas y tecnologias que permiten realizar tareas humanas. De igual forma, el papel de la
tecnologia y su relacion con los procesos de ensefianza y aprendizaje no se ha quedado por fuera
de la influencia de dichos desarrollos y ha sido tema de interés para la comunidad educativa;
ademas, constituye un requerimiento visible en las politicas publicas del siglo XXI donde se
destinan importantes partidas presupuestales para el desarrollo de propuestas de formacion en
tecnologia y software educativos. En este apartado se exhibe la perspectiva instrumental asociada
a las tecnologias digitales como herramienta de estudio aprendizaje; que su vez, para esta
investigacion, fue la base fundamental para la formulacion de las tareas de estudio de la
covariacion por medio de tecnologia digital. Por ello, es de suma importancia aclarar varias

definiciones al respecto.

2.2.1 Herramienta

Rabardel (1995) expresa que una herramienta es un dispositivo que ayuda al humano a realizar
una tarea determinada; A su vez, expone que una herramienta sin considerar sus posibles usos o
usuarios es un artefacto, pero, este tltimo ha sufrido alguna transformacion de origen humano.
De este modo se reconoce dicha herramienta por si sola no constituye nada, pues carece de

sentido su uso y es necesaria la interaccion humana.
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2.2.2 Artefacto / Instrumento / Instrumentalizacién e Instrumentacion

Con respecto a lo que es un artefacto, se asume la postura de Rabardel (1995, p.42) quien plantea
que “Los artefactos no deben analizarse como cosas si no en la forma como median el uso” 'y
que un artefacto puesto en escena por medio de la accion humana se convertira en un
instrumento. De este modo, el autor llama Génesis instrumental al proceso en el cual un artefacto

se convierte en instrumento gracias a la interactividad humana.

Por su lado, Trouche (2005) expresa que un instrumento es la construccion realizada por un
sujeto a partir de un artefacto. Asi pues, un sujeto puede dotar de sentido a un artefacto para dar
solucién a una o varias tareas, dandole la caracteristica de “instrumento” que estd muy ligada a
las construcciones sociales en el que se desarrolla la tarea. Se utilizara un ejemplo para explicar

la perspectiva:

Segtn el diccionario de la RAE un boligrafo es un “instrumento para escribir que tiene en su
interior un tubo de tinta especial, y, en la punta, una bolita metalica que gira libremente”. Fue
inventado por John Loud a finales del siglo XIX con la intencién de escribir y marcar sobre
superficies rugosas, papeles y cueros, lugares en los cuales se dificultaba con la pluma. Hoy en
dia, la mayoria de las personas usan este artefacto (que se convierte en instrumento al momento
de usarlo) para escribir y tomar nota, algunas mujeres lo usan para sujetar su cabello, en alguna
ocasion una persona lo uso para revolver el café, otra para devolver los casetts, otra como
herramienta de defensa... En fin, a pesar de que la herramienta fue creada con una intencion

especifica, es la interaccion con el usuario y el contexto el que le da el caracter de instrumento.
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Interaccion

Sujeto-
Usuario

Imagen 1: Diagrama de Instrumento

Artefacto

Rabardel reconoce como proceso instrumentalizacion a
aquel que ocurre cuando el conocimiento del usuario
direcciona la forma en que el instrumento es usado, es
decir, lo usa para solucionar una tarea siendo consciente
del alcance del instrumento, lo modifica y comprueba
hipotesis. A su vez, plantea la instrumentacion como el

proceso en el cual la informacion que arroja el instrumento

afecta el conocimiento que tiene el sujeto y tambien las jmagen 2: instrumentalizacion - instrumentacion
estrategias para solucionar una tarea. En ambos casos, la interaccion entre sujeto y artefacto es la
que lo acerca a nociones sobre objetos matematicos, determinando el alcance en la solucion de
las tareas.

“La posicion intermedia del instrumento lo hace un mediador de las relaciones

entre el sujeto y el objeto. Constituye un universo intermedio cuya caracteristica

principal es pues doblemente adaptarse al sujeto y al objeto, una adaptacion en
términos de propiedades materiales y también cognoscitivas y semioticas en
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funcion del tipo de actividad en el cual el instrumento se inserta o esta destinado
a insertarse” (Rabardel, 1995, p.72).

Atendiendo al proposito de observar como razonan covariacionalmente estudiantes de
bachillerato que no han recibido formacion en célculo, ante situaciones simuladas con TD, se
hace necesario rastrear las AM y el tipo de acciones materiales instrumentadas (en adelante
AMLtI) que los sujetos realizan para dar solucion a las tareas propuestas, entendiendo estds como
las actividades mentales, fisicas, asociaciones, movimientos, comparaciones y descripciones de
comportamientos que dan cuenta del razonamiento covariacional, movilizadas al abordar tareas
por medio de la tecnologia digital. De este modo, el ejercicio investigativo girard en torno a
interpretar dichas AMtl que dan cuenta de acciones mentales y razonamiento covariacional,

dando paso a la génesis instrumental.

2.2.3 Tecnologia Digital - GeoGebra como herramienta instrumentada

La mediacion entre la tecnologia, el sujeto y el objeto matematico debe ser analizada
cuidadosamente al momento de establecer las tareas para dicha mediacién, pues segin Gamboa
(2007) la intencién con la que se disefia una actividad muchas veces cambia en el camino de
ejecucién. Los alumnos tienden a perderse en la ruta de solucion de un problema y centrar sus
energias en identificar informacion que no es relevante. Por su lado, Gomez (1997) resalta que el
uso de tecnologias debido a su caracter dinamico permite observar los objetos matematicos en
diferentes sistemas de representacion y generar nuevas experiencias matematicas que

dificilmente se pueden lograr con otros medios como el uso del 1apiz y el papel.

Segin Gomez & Carulla (1998) el uso de la tecnologia y los programas computacionales de
caracter digital en el aula brinda la posibilidad de interactuar de manera dinamica con los objetos

matematicos y al permitir la movilizacidn entre diversos sistemas de representacion potencia una
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aproximacion a la construccion de un conocimiento matematico. Asi mismo, la implementacion
de la tecnologia en el aula no garantiza que los procesos sean exitosos y se puede caer en el uso
de un solo sistema de representacion. En un estudio realizado encontraron que las calculadoras
graficadoras inducian a los estudiantes a trabajar Unicamente con el sistema de representacion
grafico, debilitando la capacidad de los estudiantes para resolver problemas que involucraban la

utilizacion de los sistemas numérico y simbolico.

Teniendo en cuenta lo anterior, surgid la pregunta ;qué tecnologia digital se adecua a los
intereses del problema de investigacion? Frente a este cuestionamiento debido a la practica, a la
formacion profesional de los investigadores y a las caracteristicas de las instituciones, se

identifico el software GeoGebra como una tecnologia digital adecuada.

Las bondades de GeoGebra se resaltan dado que es un programa de matematicas para todo nivel
educativo, es un software de codigo abierto de caracter libre y disponible para usos no
comerciales, reine grafica y dindmicamente aspectos de geometria, algebra, estadistica y calculo.
También permite el manejo de multiples representaciones 2D y 3D y vistas de manera
simultanea, puede aplicarse en cualquier computador, permite manejar version online y off-line,
manejarse desde dispositivos moéviles como celulares y tablets, esté disponible en varios idiomas

y es intuitiva y amigable a la vista.
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3 CAPITULO TRES: MARCO METODOLOGICO

Este capitulo presenta la metodologia a utilizar para rastrear como razonan covariacionalmente
los estudiantes a la hora de resolver una situacion simulada con tecnologia digital. La intencion
es atender la problemaética identificada por varios autores acerca del bajo nivel de analisis y
razonamiento covariacional (RC) que realizan los estudiantes de célculo, cuando se enfrentan a
situaciones en donde la covariacion estd presente. También se pretende analizar como las T.D
pueden ayudar al desarrollo del RC. La ampliacion del enfoque, la aproximacion, la estrategia
investigativa y el contexto experimental empleados en este estudio, se describirdn en los
siguientes apartados. Como se busca rastrear las acciones mentales (AM) que dan cuenta del RC,
emergente de una situacién simulada por TD al momento de resolver problemas, el enfoque
empleado es fenomenoldgico, pues permite al investigador describir, interpretar, explicar y
analizar el objeto de estudio. La aproximacion investigativa es interpretativa, puesto que brinda
elementos para identificar y rastrear los diversos significados presentes en las acciones, gestos,
respuestas, escritos y, en general, en las producciones realizadas por los estudiantes. Estos
interactlan para resolver problemas en los cuales la covariacion estd presente, ofreciendo la

posibilidad de caracterizar las acciones y procesos de razonamiento covariacional.

3.1 Estrategia investigativa

Para la obtencion de evidencias tangibles que hacen explicito el RC, se establecié la entrevista
basada en tareas. Con esta estrategia, el investigador concentra esfuerzos en observar los
procesos de razonamiento, en evidenciar el pensamiento, las interacciones, las conversaciones y

diferentes producciones realizadas por un sujeto o un pequefio grupo de sujetos frente a una
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misma tarea. Para poner en funcionamiento este tipo de estrategia, se contara con una o varias
tareas disefiadas que apunten a los objetivos de investigacion. Se usan preguntas orientadas,
pruebas escritas y objetos multimedia de grabacion para capturar discusiones importantes. El
sujeto debe jugar el rol de resolutor de la situacién y actuar de manera natural procurando
expresar sus pensamientos y estrategias; el investigador, por su lado, podra interactuar, en ciertos
momentos, con los estudiantes por medio de preguntas especificas con el fin de encontrar

evidencias de la accion cognitiva.

En estudios cuyo interés se centra en observar procesos cognitivos, el investigador debe llevar
registro de diversas formas (cuestionarios escritos, entrevistas, grabaciones de audio y video,
capturas de pantalla, entre otros), obteniendo gran cantidad de informacion y evidencias que en
multiples ocasiones suelen dejarse de lado. Como el propoésito de esta investigacion es rastrear
las AM que dan cuenta del RC, es necesario que el investigador desempefie un rol més activo,

donde pueda intervenir con preguntas que ayuden a visibilizar la accion cognitiva.

Para llevar a cabo esta investigacion se estipularon tres fases. En la primera, se prepara la
entrevista, se caracterizan y disefian las tareas sometiéndolas a analisis y juicios de expertos, se
plantean hipétesis de aprendizaje, se eligen las preguntas que pueden ayudar a evidenciar las
acciones cognitivas, se describen los participantes y sus roles; y, por altimo, se eligen los
dispositivos de registro. En la segunda, se realiza la implementacion de la entrevista en un
pilotaje de las tareas seleccionadas y, si es el caso, se ajustan, se depuran las preguntas, se
refinan los instrumentos para la recoleccion de la informacion, se elige el momento mas propicio
y el lugar adecuado para la implementacion definitiva que en conjunto colaboraran en el proceso

de la construccién de datos de andlisis. En la tercera, se establece una herramienta inicial de
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categorizacion, en la cual se asocian los elementos presentes en el marco tedrico que permitira

realizar el proceso inicial de anlisis de la informacion.

3.2 Contexto experimental

Para la realizacion de esta investigacion se cont6 con 4 parejas de estudiantes que pertenecian a
dos instituciones educativas. Dos parejas pertenecian a un colegio de caracter privado (en
adelante llamada institucion A) ubicado en la ciudad de Bogota. Las otras dos parejas
pertenecian a una institucion de carécter publico (en adelante llamada Institucion B), ubicada en

el departamento de Cundinamarca.

La institucion A cuenta con estudiantes de estratos 2 al 5, se encuentra catalogada en nivel muy
superior en las pruebas de Estado Icfes y estd dotada con tres salas de sistemas de 40
computadores cada una disponiendo de diversos programas computacionales. La institucion B
cuenta con estudiantes de estratos 1 al 3, de los cuales el 30 % aproximadamente provienen de
zonas rurales. Estad dotada con 10 computadores funcionales para la sede de secundaria, sin
embargo, estos estan destinados al uso de la asignatura de sistemas, y por cruces de horario no es

posible hacer uso de ellos en otras asignaturas.

Es de aclarar que la investigacion se desarrolld con propoésitos intrinsecos de transformar las
practicas profesionales de cada uno de los investigadores; por tanto, se aplicd a estudiantes de las
dos instituciones educativas donde laboran los investigadores, sin el animo usar esta

caracteristica como elemento de comparacion entre los resultados de los estudiantes.
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3.3 Pilotaje

A partir del reconocimiento de las categorias de RC propuesto por Carlson et al. (2003), cuyos
participantes eran estudiantes universitarios, se procedio al disefio de tareas que permitieran
identificar las formas de razonamiento de los estudiantes de educacion basica y media. Estas
tareas se sometieron a una prueba piloto con el fin de evaluar su pertinencia y las posibilidades

de las categorias establecidas, con relacién al analisis.

Aunque la investigacion se dirigié a estudiantes de grado noveno y décimo, que no contaran con
formacion en célculo, se decidio hacer la prueba piloto a estudiantes de grado once, ya que uno
de los investigadores era el docente titular de este curso, tenia conocimiento de la experiencia
académica de los estudiantes en calculo y de las expresiones comunes que ellos usaban en la
clase y que podian manifestar sus formas de razonamiento. Adicionalmente, en dicho grado se

estimaba encontrar al menos un estudiante que manifestara cada una de las acciones mentales.

Los participantes del pilotaje fueron 4 estudiantes, caracterizados por sus buenas habilidades
comunicativas, cuyas edades oscilaban entre 16 y 18 afos. Es de resaltar que el desempefio en el
area de matematicas no fue relevante para la eleccion. Se formaron dos equipos de trabajo en
parejas, simulando la metodologia a emplear para la toma de datos de la presente investigacion;
en donde se estimaba que la discusion entre pares brindaria mayor informacion y evidencias

sobre las formas de razonamiento y las acciones mentales.

La aplicacion de la prueba piloto permitio:

e Estimar el tiempo necesario para la realizacion de cada una de las tareas.

e Definir la cantidad de tareas.
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e Reconocer los conocimientos matematicos necesarios para el desarrollo de las tareas.

e Identificar los conocimientos sobre el manejo del software que tienen los estudiantes.

¢ Refinar la programacion del aplicativo para cada una de las tareas.

e Ajustar la redaccion y la cantidad de preguntas de los cuestionarios con relacién a su

claridad y pertinencia.

A continuacién, se detallan las fases del estudio llevadas a cabo para la preparacion de la
entrevista, el diadlogo, descripcion y recopilacion de la informacion. Asi como la descripcion de
los dispositivos e instrumentos que permitieron recolectar la informacion y la descripcion de la

herramienta analitica.

3.4 Fases de estudio

3.4.1 Preparacion de las tareas

Entendemos la covariacion como “las actividades cognitivas implicadas en la coordinacion de
dos cantidades que varian mientras se atienden a las formas en que cada una de ellas cambia con
respecto a la otra” (Carlson et al., 2003, p 124). Por tanto, las tareas propuestas fueron enfocadas
hacia el reconocimiento de las diferentes relaciones que se pueden establecer entre las
magnitudes de las situaciones presentadas, en un contexto pseudo real, simuladas con TD en
particular con GeoGebra. En ellas se busca indagar sobre ;qué cambia?, ;cémo cambia? y

jcuanto cambia?

Es de aclarar que las tareas planteadas no estan enfocadas hacia la ensefianza de la covariacion,
por tanto, las preguntas incluidas en los cuestionarios brindan insumos para que los

investigadores ahonden en las respuestas, argumentaciones y acciones materiales instrumentadas
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realizadas por los estudiantes para dar solucion a las tareas. En este sentido, los investigadores
procuraron no afectar con preguntas in situ a los procesos realizados por los participantes. Se
disefid un cuestionario para cada una de las tareas y posteriormente se realizd una entrevista con
el fin de ahondar en los procesos adelantados por los estudiantes. Dentro de las preguntas
pensadas para la entrevista estaban Cémo llegaron a esta respuesta? ¢ Qué procesos realizaron?

¢ Qué hicieron?

3.4.2 Tareas

Para el planteamiento de las tareas se realizd una busqueda en la literatura, se adaptaron y
redisefiaron 5 tareas (problema de la botella y problema de la escalera, Carlson et al. (2003);
cuadrado en expansion, Jonhson (2012); razones de cambio, Fiallo y Parada (2018); industria
alimenticia, Parada y Montero (2016)) pensadas para el trabajo sobre el razonamiento
covariacional. El redisefio se pensod hacia el reconocimiento de las acciones mentales que
hicieran visible el razonamiento covariacional, pero esta vez simuladas con TD, especificamente
con GeoGebra; el cual es un software de matematicas que reine de manera dinamica: geometria,
algebra, estadistica y calculo en registros de analisis y hojas de calculo. También permite realizar
simulaciones en 3D y facilita multiples vistas como: la algebraica, CAS, tabular, cartesiana y dar

animacion

A partir del pilotaje de las tareas y el juicio de expertos, se eligieron 3 de las 5 tareas propuestas,

debido a que se les encontré mayor potencial.

Por otro lado, cabe mencionar que no tuvimos en cuenta tareas en las cuales la AM5 (razon de

cambio instantanea) estuviera presente de manera explicita, pues los estudiantes, en el nivel
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escolar elegido, no cuentan con los preconceptos suficientes para desarrollar la tarea. A

continuacion, las tareas definidas para la implementacion.

3.4.2.1 Tarea 1: industria alimenticia

A partir de la situacion problema tipica que se trabaja en los libros de textos de calculo “la caja
sin tapa” y abordada por Montero y Parada (2016), se adapta a un contexto pseudo real en la que
se le pedia al estudiante, dada una lamina, construir una caja sin tapa con el mayor volumen
posible. Para ello, los autores les presentaban tablas y graficas dinamicas en la que se

relacionaban el valor del recorte con el alto, el ancho, el largo y el volumen de la caja.

A continuacion, se exhibe la primera tarea presentada a los estudiantes:

Ustedes son una pareja de ingenieros encargados de la fabricacion de recipientes
metalicos usados en la industria alimenticia. Ustedes como ingenieros tienen la
tarea de disefiar este recipiente atendiendo a las especificaciones del cliente y
garantizando el mejor uso de las materias primas disponibles, esto significa que
maximizan los recursos en la pieza.

ESPECIFICACIONES DEL CLIENTE:

El cliente ha pedido que el recipiente debe tener forma rectangular, sin tapa,
hecho a partir de una ldmina de metal resistente a la oxidacién y cuya capacidad
de almacenamiento sea la mayor posible.

Imagen 3: ldmina - caja sin tapa



Para la elaboracion de la caja sin tapa se cuenta con ldminas rectangulares de acero
de medidas 25cm x 35cm, para ello cuentan con una maquina troqueladora que
retira piezas cuadradas de las esquinas de la lamina y otra maquina llamada
dobladora que recibe la pieza troquelada para doblar las caras y asi formar la

caja.
En el archivo de GeoGebra se presenta una simulacion de la situacion, en ella se
ven 4 espacios cuadrados en las esquinas de la lamina, esos cuadrados han sido

retirados por la troqueladora.

A continuacion, se presenta una imagen de la simulacion propuesta.
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Imagen 4: simulacion - caja sin tapa en GeoGebra

Se determina que x correspondera a la medida del lado del recorte cuadrado que se quita de las

esquinas.

Se determina que f correspondera al fondo de la caja.
Se determina que h corresponderéa a la altura de la caja.

Se determina que v correspondera al volumen de la caja.

Llamaremos salto (A) al valor del cambio de estado, por ejemplo, Av corresponde al salto del

valor del volumen.
A partir de la modelacion en GeoGebra responda las siguientes preguntas:
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Tabla 3: Preguntas — industria alimenticia

No | Pregunta Respuesta — justificacion

1 | En la situacion presentada, ¢Qué es lo que

cambia?

2 | ¢Cudl es la mayor altura que puede tener la

caja?

3 | ¢Qué sucede con el largo de la caja a
medida que se realizan cortes cada vez de

un mayor tamafio?

4 | ¢De qué depende el volumen de la caja?

5 | Podrian describir ¢como cambia el

volumen de la caja?

6 | ¢Podrian hacer un bosquejo de grafica que

asocie variables cambiantes?

7 | ¢Para qué valor del recorte se obtiene el

méaximo volumen?

8 | ¢Existe un intervalo de x en el que el

volumen crece o decrece? ;Cuales?

9 | ¢Existe un intervalo en el que el volumen

crece mas rapido? Si es asi, ¢cual?

10 | ¢Existe un intervalo en el que el volumen

crece mas lento? Si es asi, ¢cual?

11 | ¢La exploracién con el software les facilito

realizar la tarea? Explique su respuesta

3.4.2.2 Tarea 2: “El cliente canson”

Esta tarea estd inspirada en el problema del “cuadrado en expansion” propuesto por Johnson

(2012) en la que plantea un cuadrado en lapiz y papel y una de las preguntas que hace a los
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estudiantes es ,como cambia el perimetro de la figura a medida que aumenta el tiempo? A
diferencia de la propuesta de Johnson (2012), en este estudio se presenta una adaptacion de la
situacion a un contexto pseudo real, en donde tienen que tomar decisiones para dar una respuesta

a partir de la simulaciéon en GeoGebra.

A continuacion, se muestra una imagen de la simulacion de la tarea de “el cliente cansén”

€ A2-El cliente cansén.ggb - m} X
Archivo Edita Vista Opciones Herramientas Ventana Ayuda Abrir sesian

A LY K, @ 4 o[ a=2 > |Ee
0 B OO £ N 22 | ) =
~ Vista Grafica X | = Vista Grafica 3D X
--A-‘Q fCvy D - - G-

2 0 2 4 [} a

v = 12.167

lado=23

R

Entrada:

Imagen 5: Simulacién - Cubo en expansion

La situacion se present0 a los estudiantes de la siguiente manera:

Un arquitecto disefio un tanque de forma cubica para un cliente. El disefio se
hizo con un lado de 2 metros de longitud, obteniendo un tanque con capacidad
(volumen) de 8 m®.

1- El arquitecto entregé el disefio al cliente, pero este le solicitd modificarlo de
tal manera que el tanque mantuviera su forma cubica, pero que su capacidad
aumentara 2 metros clbicos, es decir, que ahora tuviera una capacidad de 10 m®.

a) ¢Como debe modificar el arquitecto el disefio del tanque?
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b) ¢Qué medidas debe tener ahora el tanque? ¢Cuanto debe ajustar? Justifica tu
respuesta

2- El cliente revis6 el disefio del tanque y decidi6 aumentar otros 2 m? al
volumen del tanque.

a) (Como debe modificar el arquitecto el disefio del tanque?

b) ¢Qué medidas debe tener ahora el tanque? ¢Cuanto debe ajustar? Justifica tu
respuesta

3- El cliente habia olvidado unos requerimientos de su familia y solicito al
arquitecto aumentar otros 2m? al volumen del tanque.

a) ¢Como debe modificar el arquitecto el disefio del tanque?

b) ¢Qué medidas debe tener ahora el tanque? ¢Cuanto debe ajustar? Justifica tu
respuesta

4- El cliente quiere saber en cuanto debe cambiar la medida del lado siempre que
se desee aumentar el volumen en 2m?® Ayddale al arquitecto a elaborar un
procedimiento o formula. Redacta un parrafo y explicale al cliente el(los)
procedimiento(s) que deberia realizar para tal peticion.

Estimado cliente, recibe de mi parte un cordial saludo...

3.4.2.3 Tarea 3: “La central de servicios”

Esta Tarea esta inspirada en el problema del llenado de la botella propuesto por Carlson Et al.
(2003), quienes presentan una situacién en la cual se llena una botella de liquido y a partir de la
imaginacion de los estudiantes, solicitan realizar un bosquejo de grafica que asociara la altura del
recipiente versus el volumen. Es de aclarar que en dicha situacién lo Unico que se presenta es la

imagen de la botella.
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En la adaptacion que se realizd al problema se presentaron dos simulaciones en GeoGebra en la
que se muestra el comportamiento de dos tanques: EI A constituido por dos cilindros de diferente
radio y el B conformado por un cono y un cilindro. A partir de las simulaciones en GeoGebra, se
solicita a los estudiantes que dibujen la grafica de la altura en relacion con el tiempo de cada
tanque, dado que ambos se van llenando a una razon constante y van aumentado su volumen. A

continuacion, se exhibe la tarea 3 presentada a los estudiantes.

Ustedes son los jefes de seguridad industrial de una central de servicios. Uno de
sus roles es analizar y pronosticar los cambios que se dan en los tanques de
liquidos inflamables, que manejan en dicha entidad y enviar un informe al
gerente de la empresa respondiendo ciertas preguntas que desea conocer (;Qué
es lo que cambia? ;Como cambia la altura del liquido contenido en el tanque?
¢podria realizar un bosquejo de la grafica?...). Para ayudarles a la comprensién
de los fendmenos el gerente les envid una simulacion realizada en GeoGebra.
Los tanques que deben analizar son el A (compuesto por formas cilindricas) vy el
B (compuesto por figuras mixtas). A continuacion, la simulacion a partir de la
cual se solicita realizar el informe de gestion y la ficha técnica de cada tanque.

[]
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Entrada:

Imagen 6: Simulacidn - central de servicios Tanque A
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En el tanque A, ¢Qué es lo que cambia? Justifiquen su respuesta

Ficha Radio mayor | Altura Radio menor | Altura Razdn de
técnica llenado
Tanque A: 3m 2m 1.5m 2m 3m/h

No | Pregunta

1

2 | Describan ¢Cémo cambia la altura del liquido contenido en el tanque?

tiempo

3 | Realicen un bosquejo de la gréfica en la que se represente el cambio de la altura Vs

4 | Podrian establecer una manera para especificar ¢Cuanto cambia la altura con

respecto al tiempo? ¢ Qué datos requieres para ello?

5 | ¢Es posible conocer la rapidez con la que cambia la altura del liquido en el tanque?

[R ][l B Ol Ol =) )

~ Vista Grafica

W v

15

10

Tiempo = 2.15 horas

TANQUE B

Altura del liquido =

1.369 metros

] | = vista Grafica 3D

-5

Imagen 7: Simulacidn - central de servicios Tanque B

ES

Tabla 5: Preguntas - central de servicios Tanque B

Ficha Radio mayor | Altura Radio menor | Altura Razoén de
técnica llenado
Tanque B: 4m 2m 2m 2m 3m/h

No | Pregunta
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1 | Enel tanque B, ¢Qué es lo que cambia? Justifiquen su respuesta

2 | Describan ¢ Como cambia la altura del liquido contenido en el tanque?

3 | Realicen un bosquejo de la grafica en la que se represente el cambio de la altura Vs

tiempo

4 | Podrian establecer una manera para especificar ¢(Cuanto cambia la altura con

respecto al tiempo? ¢ Qué datos requieres para ello?

5 | ¢Es posible conocer la rapidez con la que cambia la altura del liquido en el tanque?

3.4.3 Herramienta de categorizacion

Se establecié la siguiente herramienta de categorizacién para identificar las AMtl implementadas

por los estudiantes y que estan asociadas a las AM que afectan el RC.

Tabla 6: Herramienta de categorizacién

ACCIONES MENTALES DE RAZONAMIENTO COVARIACIONAL ASOCIADAS A LA TECNOLOGIA

GEOGEBRA
ACCION ACCIONES MATERIALES
MENTAL DESCRIPCION INSTRUMENTADAS CON DESCRIPCION- HIPOTESIS
(AMm) TECNOLOGIA - AMtI
AM1 CeEeliEiEen ClE) Rl Eineos\llilzn;lieonrtoviilaIizacién deLs(I)isz:jgidIZ::isier:I\ilzlgﬁg eIue
COORDINACI de una variable con .., P o d
P . coordinacion de sucede con el tamario del
ON los cambios de la otra .
dependencia cuadrado, cubo o tanque.

Coordinar la direccién | movimiento de

. . . ., Los estudiantes movilizan el
del cambio de una deslizador visualizacién

"AM2 . . ., deslizador para visualizar la
DIRECCION™ variable con los de direccidén de las direccion de los cambios
cambios de otra la variables
variable generados.

movimiento del
deslizador visualizacién

Coordinar la cantidad | de cambios de cantidad Los estudiantes movilizan el
AM3 de cambio de una modificar los deslizador para cuantificar los
variable con la incrementos en el cambios generados.
CANTIDAD . . . .
cantidad de cambio de | deslizador De igual forma pueden verse
otra la variable uso de la tabla dindmica abocados a usar otras
cuantificacion en tecnologias o medio.

cambios de cantidad
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ACCIONES MENTALES DE RAZONAMIENTO COVARIACIONAL ASOCIADAS A LA TECNOLOGIA
GEOGEBRA
ACCION ACCIONES MATERIALES
MENTAL DESCRIPCION INSTRUMENTADAS CON DESCRIPCION- HIPOTESIS
(AM) TECNOLOGIA - AMtI
Uso de otras tecnologias
para la cuantificacion de
los cambios
Movilizar el deslizador
para identificar cambios : .
L . Los estudiantes modifican el
Coordinacion de la uniformes. _ -
, . s incremento del deslizador para
razon de cambio Modificar el valor del tener cambios uniformes
AM4 RAZON promedio de la incremento del hallar la razén de cambioy
DE CAMBIO funcién con los deslizador romedio
PROMEDIO incrementos Uso de otras tecnologias . P ’
. . > De igual forma pueden verse
uniformes del cambio | para encontrar la razén
. . ) abocados a usar otras
en la variable de de cambio promedio , .
— tecnologias o medio.
entrada Uso de la tabla dinamica
para encontrar la razéon
de cambio promedio
Movilizar el deslizador
para identificar cambios Los estudiantes modifican el
Coordinacion de la uniformes. incremento del deslizador para
razén de cambio Modificar el incremento tener cambios uniformes cada
AMS5 RAZON instantanea de la del deslizador realizando vez mas pequefios y hallar la
DE CAMBIO funcién con los incrementos cada vez razon de cambio cada vez mas
INSTANTANE | cambios continuos en | mas refinados refinada aproximandose a la
A la variable Uso de otras tecnologias razén de cambio instantanea.
independiente para para encontrar la razéon De igual forma pueden verse
todo el dominio de la | de cambio instantanea abocados a usar otras
funcién. Uso de la tabla dindmica tecnologias o medio.
para encontrar la razéon
de cambio promedio

3.5 Recoleccion de la informacién

Para la recoleccion de informacién se dispuso de varias fuentes como: registro fisico de las
respuestas en el cuestionario escrito, notas tomadas por los investigadores, grabaciones obtenidas

con el programa Camtasia, que es un software libre que permite grabar audio y video de las
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discusiones presentadas por los participantes, admitiendo capturar lo que sucede en la pantalla
del computador, y la entrevista realizada posteriormente a los estudiantes participantes para
esclarecer algunas respuestas dadas en el cuestionario. El uso de las diferentes fuentes de registro
facilitd tener informacion detallada de las exploraciones realizadas por los estudiantes en
GeoGebra con respecto a la resolucion de las tareas. Dichos insumos, constituyen la principal
fuente de obtencion de evidencias de las AMtl y las AM realizadas por los participantes,
poniendo en manifiesto el razonamiento covariacional empleado en la solucion de las tareas de

caracter dindmico.

3.6 Recoleccion de datos

Como se menciond anteriormente la informacion recolectada proviene de tres fuentes: la escrita
con el desarrollo del cuestionario, las grabaciones realizadas a los estudiantes por medio de
camtasia y la entrevista final en audio. Las transcripciones de las grabaciones de video y audio
mas relevantes y de las demés fuentes de informacidn, serdn adjuntadas a este trabajo en el

apartado de anexos para tener soportes informaticos y archivos digitales.

3.7 Andlisis de datos

Para el analisis de los datos obtenidos se tuvo como referente la perspectiva instrumental de
Rabardel (1995) en alusion a las AMtl y a su vez, las AM asociadas al razonamiento
covariacional planteados por Carlson et el (2003). Para identificar si existen algunos datos que se
ajustan 0 no a los marcos establecidos, se usé como herramienta de categorizacion la tabla de

presentada en el apartado 3.4.3. (ver tabla 6).
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3.8 Criterios de calidad

En este apartado se mencionan algunos criterios de calidad importantes para dar fiabilidad y
garantia a la investigacion. Dentro de estos criterios estan: la auditabilidad, pues se dispone con
el registro de las diferentes fuentes de informacion, cuestionarios escritos, transcripciones, audios
de la entrevista y videos de los cuales se recopilaron los datos. Este proceso estd abierto al

escrutinio publico debido a que todas las fases del proceso estan documentadas.

Un criterio de producto que puede tener en cuenta el lector, para evaluar la calidad del estudio, es
la adaptabilidad, pues debido a la naturaleza de las teméticas y a la implementacion de la
tecnologia que facilita el dinamismo, se pueden adaptar las tareas a diferentes instituciones y

grados escolares.
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4 CAPITULO CUATRO: RESPUESTAS, ANALISIS Y RESULTADOS

En este capitulo se presentan las respuestas de los estudiantes y el analisis realizado, el cual se
organiz6 mediante tablas, teniendo como referente el marco de razonamiento covariacional
abordado desde una perspectiva instrumental. También se exhiben los principales resultados
obtenidos de la investigacion a partir de la implementacion de las tareas en las dos instituciones.
Dicho andlisis, se realizé teniendo como referente el marco de razonamiento covariacional y la

perspectiva instrumental sobre el uso de la tecnologia, que se expuso en el capitulo 2.

4.1 Respuestas y andlisis

Las respuestas brindadas por los estudiantes fueron organizadas en tablas, dado que constituyen
fundamentalmente los datos de investigacion. Las tablas estan organizadas de tal forma que
incluyen el nimero de la tarea, pregunta, respuesta, grado, institucion y por ultimo el analisis
realizado por los investigadores. De este Gltimo, es importante aclarar que se realizé a partir de
las evidencias escritas, audios y entrevistas realizadas a los participantes, bajo la lupa de los

elementos tedricos sobre el razonamiento covariacional y la perspectiva instrumental.

4.1.1 Industria alimenticia

4.1.1.1 Grado noveno
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Tabla 7: Respuestas y andlisis - Tarea 1 Grado noveno

GRADO NOVENO

PREGUNTA

G1- NOVENO (INSTITUCION A) G3- NOVENO (INSTITUCION B)

En la situacion

En la situacion planteada a los ingenieros, la caja cambia

cambiantes?

presentada, Cambia el volumen dependiendo de la medida del . -

; Qué es lo que | lado del recorte que se quita de las esquinas U volumen dependiendo de_I EVTENT deI_recorte de las
éambia? piezas cuadradas de la esquina de la lamina.

; De qué . .

éle e?\den las Las magnitudes cambiantes como la altura y el volumen
m:fgnitudes Del area que se corte con la troqueladora (esquinas) | dependen del tamafio del recorte que se realice en las

esquinas de la Iamina con la troqueladora.

Las respuestas brindadas por los participantes permiten evidenciar que estan reconociendo algunas de las
variables involucradas, como lo son: lado del recorte, tamafio del recorte, area del recorte, altura y volumen.
También reconocen de manera discursiva la dependencia entre algunas de estas variables, poniéndose en
manifiesto la AML1. Al revisar las grabaciones, se encontrd que los estudiantes manipulan la herramienta
“deslizador” para explorar lo que sucede con el software, hasta el punto de lograr dar cuenta de lo que cambia

3 volumen de la
caja? Justifique
Su respuesta.

Anélisis : . X . . X
cuando se manipula el deslizador. En el dialogo realizado por los estudiantes al momento de realizar la tarea, un
preguntas : « . . o i : :
1y2 estudiante afirma “Tendria una altura alta, pero seria muy delgadita”. Con esta afirmacion se puede evidenciar
que esta reconociendo que a medida que aumenta la altura, disminuye el ancho de la caja, es decir, esta
reconociendo direccion de cambio de una variable con la direccion de cambio de otra variable, dando muestras de
una AM2. Estas acciones mentales también se pusieron en manifiesto en la entrevista realizada, con afirmaciones
como “si se le quita mucho de las esquinas, la ldmina se volvera mas pequefia”
; De qué .
(e . . El volumen depende de la altura y el largo de la caja 'y
depende el De la altura, ancho y largo a partir de las medidas que

estos dependen a su vez del tamafio que se realice con la
troqueladora, porque son magnitudes cambiantes dentro
de la situacion.

se cortan con la troqueladora justificacién con el
cuadro de atras [ver imagen G1. S1.3. 9 VIVYCAM]
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GRADO NOVENO

PREGUNTA

G1- NOVENO (INSTITUCION A) G3- NOVENO (INSTITUCION B)

A e |

Pca o8 lovame covada = M cm 2
B.n

| e i e

@R ss03 7
81 =& 8 T e T

Imagen 8: Respuestas - tarea 1 - p3-inst_A - G9

u

15 45 25,40 =L

Anélisis
pregunta 3

Se puede evidenciar que tanto los estudiantes de la institucion A como los estudiantes de la institucion B,
coordinan los cambios de la variable de entrada (recorte de la troqueladora) con los cambios en la variable altura,
largo, ancho y volumen, a su vez identifica la relacion de dependencia existente entre ellas; en estas acciones se
expresa una AM1.

Al revisar las grabaciones, de nuevo, los estudiantes manipulan el deslizador para visualizar lo que sucede con la
caja. En la entrevista, los estudiantes de la institucién A, manifestaron que “e/ programa nos permitio ver el
modelo 3D de cdmo quedaba la caja y nos botaba las medidas, nos dimos cuenta de que habia una parte que
Ilegaba al volumen méaximo y luego volvia a bajar ”. Esta parte en adelante es fundamental para este reporte, pues
se evidencia la presencia de una posible accion mental intermedia (emergente) entre AM2 Y AM3. [se
denominard en adelante AM2* a la accion intermedia entre AM2 Y AM3 que se refiere a la coordinacion
de los cambios en la direccion de una variable en relacion con la coordinacion del establecimiento de
maximos y minimos] Aclarando que es intermedia pues, aunque puede considerarse que hace parte de la
AM2 en un nivel mas avanzado, pero no cumple con los requisitos suficientes para ser AM3.

Por otro lado, los estudiantes de la institucion B, en la entrevista, manifestaron que “el volumen de la caja
aumentaba y disminuia, eso lo podiamos ver en la aplicacion de GeoGebra sin necesidad de hacer calculos,
porque en la tablita nos daba el volumen directamente”. De estas afirmaciones se deducen dos aspectos: El
primero, asociado a que coordinan la direccion de cambio del recorte de la lamina con la direccion de cambio de
el volumen, evidenciando una AM2. El segundo, se resalta como las diferentes representaciones del programa
influyen en los esquemas mentales del estudiante (instrumentacién), en este caso, permite coordinar los cambios
de la variable independiente con un posible maximo de la situacion.




57

GRADO NOVENO

G3- NOVENO (INSTITUCION B)

PREGUNTA G1- NOVENO (INSTITUCION A)

Justificacion con el cuadro de atras [ver imagen G1.

S1.4. 9VIVYCAM]
‘*.R‘ﬁ ; J__’l h:_rao’ ” ‘*O.I:i!
; COmMo . ,:; |12 ""*))_u Ikl
éambia ol il [epn _3");3 Cambian segun el tamafio del recorte que se realice en las
el 4 I\Z:\Q I(::cf) 155 qi;\'ﬂ esquinas de la lamina con la troqueladora, esto es igual al
0 s ey li V (AV
G \302 9 que se realice en V ( AV).

largo de la 5 L. Jave Ju8

caja? Justifiqu
e su respuesta.

hrs
Imagen 9: Respuestas - tarea 1 - p4-inst_A - G9
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GRADO NOVENO

PREGUNTA

G1- NOVENO (INSTITUCION A) | G3- NOVENO (INSTITUCION B)

Anélisis
preguntas 4

Los estudiantes de la institucion A realizaron acciones materiales como cambios de sistema de representacion y
usos especificos de tecnologia, evidenciados en la creacion de una tabla en lapiz y papel, a pesar de tenerla en el
programa. Al revisar la grabacion, se aprecia que usaron la TD como fuente de calculos rapidos, sin embargo, se
veia que en algunos casos usaban también otras tecnologias como la calculadora para verificar que los datos que
arrojaba el programa eran consistentes y reales.

Durante la entrevista manifestaron que "Nosotros estuvimos experimentando para intentar notar el cambio que se
daba en el volumen y pues nos dimos cuenta que el largo cambiaba de uno en uno [cuantifican el cambio en el
largo], pero no halldbamos un patron que se repitiera en el volumen y pues empezamos a restar cifras [cuantifican
el cambio en el volumen] y pues encontramos un patron que se repetia y era que a las diferencias se les sumaba
tres a los nimeros".

A partir de la imagen 8 y de lo manifestado en la entrevista, se aprecia que los estudiantes coordinan la cantidad
de cambio del largo con la cantidad de cambio del volumen, evidenciando una AM3. En este aspecto los
estudiantes calcularon diferencias de las diferencias mostrando una accion material y mental asociada a
razonamiento covariacional.

A los estudiantes de la institucion B, durante la entrevista, se les preguntd ¢a qué se refieren con el "salto"? A lo
que ellos respondieron “el salto es el cambio de la variable, como por ejemplo (...) si hacemos un recorte
primero en 1 cm, pero luego saltamos y hacemos un recorte en 2 cm con la troqueladora”. En la respuesta dada
en el cuestionario sumado a la respuesta brindada en la entrevista, se puede evidenciar que los estudiantes
coordinan la cantidad de cambio del recorte de la lamina con los cambios en el largo y el volumen de la caja,
manifestando asi una accion mental intermedia entre AM2 y AM3.

[A esta accién mental intermedia emergente se le llamara en adelante AM2** para referirnos a la
coordinacion de la cantidad de cambio de una variable, asociandola con los cambios de direccion en la
segunda variable]. Decimos que es intermedia pues no cumple con las caracteristicas completas de AM2 y
AM3.

¢Existe un
intervalo en el
que el volumen
crece o decrece
mas rapido? Si
es asi, ¢cual?

Si existe, crece cuando el intervaloen x vade 0.1-4.9y
decrece en el intervalo que va de 4.9 a 12.1 ya que existe
una relacion de dependencia con la medida x

Cuando la altura es de 6.8 el volumen es de 1658,928
y cuando la altura es de 7.3 el volumen es de 1548.7
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GRADO NOVENO

PREGUNTA

G1- NOVENO (INSTITUCION A) G3- NOVENO (INSTITUCION B)

Justifique su
respuesta

Anélisis
pregunta 5

Los estudiantes de la institucion A calcularon el area del cuadrado recortado y reconocieron que el maximo
aproximado se encontraria cuando la medida del lado fuera de 4,8 cm. Revisando el video y la entrevista, los
estudiantes manifestaron que para lograrlo controlaron los cambios en el deslizador a partir del movimiento por
medio del teclado alfanumeérico (flechas) dado que con el mouse no podian controlar dichos movimientos de
avance de manera uniforme. Evidenciando rastros de AM3.

Una accion material evidenciada en la pareja fue que observaron en la representacion cartesiana que los puntos
estaban mas separados y eso los llevé a pensar que cambiaban mas rapido. En entrevista: "Lo pusimos porque en
la gréfica el salto como mas grande era ese de 6,8 a 7,3", "usamos el programa para observar en que intervalos
decaia mas rapido"”. Con esto, los estudiantes dieron indicios de la AM2 referente a la direccion "la gréfica subia
y luego volvia a bajar" ..."si seguiamos aumentando el valor el punto de corte de las esquinas, no subia si no que
bajaba” Reconocieron el cambio de direccion en el fendmeno, manifestando que dejaba de crecer y pasaba a
decrecer. Accidn que ya habia aparecido antes y que llamaria poderosamente nuestra atencién pues a partir de los
cambios en la cantidad de una variable estaban logrando reconocer cambios de direccion - comportamiento en
la otra variable. [reconociendo cambios de direccidn aludiendo maximos y minimos. AM2**]

En la institucion B, revisando el video, los estudiantes movilizaron el deslizador manifestando que "esos
intervalos dependen de acuerdo al valor del delta x, al salto de X, porque si el salto de x se da de a uno, va a tener
unos intervalos diferentes a si se dan de intervalos de dos". En este fragmento se evidencia una AM3 referida a la
cuantificacion.

Por otro lado, los participantes hicieron un traspaso de tecnologia pues a pesar de contar con la tabla dindmica que
arrojaba el software, elaboraron una tabla de valores en lapiz y papel en la cual relacionaban el recorte de la
lamina con el volumen de la caja. Una vez establecida la tabla, la usaron para reconocer los cambios
cuantitativos en cada variable "tenemos que ver cuénto crece del uno al dos, del dos al tres (...) entonces tenemos
que ir haciendo restas y mirando cuanto crece en el intervalo™. Dando muestras de una AM 3y un primer indicio
de AM4.

Revisando el video, se encuentra que los participantes hacen uso de otra tecnologia, en este caso la herramienta de
la calculadora fisica para hallar diferencias "Tenemos que quitar lo que crecié en el primero y dejar solo la que
crecio en el segundo™ [haciendo alusidn a las diferencias entre las medidas del volumen].
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PREGUNTA G1- NOVENO (INSTITUCION A) G3- NOVENO (INSTITUCION B)

¢Para qué valor

del recorte se P _ A _ .

obtiene el ara X=23,04cm”2 El V=1877,568 El mayor volumen se obtiene cuando el valor del recorte

méximo cm”3 Lado=4,8cm llega a 4,9 cm, alcanzando 1876,849 cm”3 de volumen

volumen?
Revisando los cuestionarios, la entrevista y los videos, en la institucién A se encontraron manifestaciones como:
“Lo pusimos porque en la gréafica el salto como mas grande era ese de 6,8 a 7,3” haciendo alusion al intervalo en
el que se presenta la mayor variacion “saltos” entre la medida del recorte y el volumen. Notese que retoman la
respuesta a la pregunta anterior para aludir de manera general que la mayor variacion esté en el intervalo
sefialado. Interpretamos que podemos estar en presencia de una AM4 de manera discursiva pues en un poco
tiempo, se presenta una mayor variacion en el volumen. Existen rastros de analisis local de las funciones y
presencia de acciones instrumentadas, dando sentido a la representacion grafica y la informacién que arroja la
simulacion.
En entrevista "el maximo volumen lo encontramos cuando la esquina cortada era 23,04 cm y si le sacamos la raiz

Andlisis cuadrad_a nos daba que el lado del cuadrado era de 4,8cm y alli era el madximo" En las respuestas estamos en
presencia de AM3.

pregunta 6

Realizando la revision de las respuestas de la institucion B, se encuentra que hacen uso del deslizador, cambiando
valores uniformemente (de uno en uno), para tomar diferentes valores del volumen e ir construyendo la tabla de
valores, y, encontrar las diferencias entre los volimenes obtenidos [AM3].

Cuando los estudiantes encontraron las diferencias, reconocen que existen valores negativos, e interpretan que
dichos valores y signo son consecuencia de que el volumen empieza a decrecer [nétese que estamos nuevamente
en presencia de una accion de coordinar los cambios en una variable para reconocer cambios en el
comportamiento y concavidad de la variable].

Para tener valores exactos, modifican el salto de x (delta x), asignandole un valor de 0.5, posteriormente de 0.2 y
finalmente de 0.1, refinando y controlando cada vez mas el valor de los cambios [AM3].

En la entrevista, a la pregunta ; Como hicieron ustedes para saber que en ese punto se alcanzaba el maximo
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PREGUNTA G1- NOVENO (INSTITUCION A) ‘ G3- NOVENO (INSTITUCION B)
volumen? Los estudiantes respondieron que “con la aplicacion de GeoGebra, cogimos y buscamos el nimero y
vimos que ahi llegaba a ese punto maximo y que de ahi disminuia y anotamos ese numero que fue el mayor” su el
compaiero continua “porque antes de 4,9 (...) desde que el recorte comenzaba en 0,1 hasta 4,9 iba creciendo,
pero luego desde 4,9, al tener mas el recorte, iba decreciendo el volumen” En este punto estamos en presencia de
AM2 y nuevamente AM2*
) [ver imagen 1.7_LyH-cacique]
[ver imagen G1. 1.7_9 VIVYCAM]

Realicen un €)) . '

bosquejo de la 1

graficaen la 1833 568 3 '

que S_e EBEAR T S

relaciona el R e .

volumen con la : o :

medida del TN 1

recorte de la
caja.

L

Imagen 10: Respuestas - tarea 1 - p7-inst_A - GO

" Imagen 11: Respuestas — tarea 1 - p7-inst_B - G9
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tarea? Explique
su respuesta

PREGUNTA G1- NOVENO (INSTITUCION A) | G3- NOVENO (INSTITUCION B)

En la institucion A, los estudiantes asociaron los conocimientos que habian trabajado en sus clases de
matematicas sobre funciones lineales para intentar explicar el fendmeno. Manifestaron en entrevista: "nosotros
intentamos hallar las pendientes, pero no pudimos” dando rastros de AM 4 referida a razon de cambio promedio.
Por otro lado, los estudiantes a pesar de tener la gréfica que GeoGebra arrojaba consideraron pertinente
comprobar que dicha informacion era valida. También manifestaron: "sabemos que la grafica no era una funcion

Analisis Iinegl, pero aun no conocemos que.tipo de fl_Jncién era, intentamgs utilizar lo que sabiamos para resolverlo" y a
partir de esto plantearon el bosquejo de grafica presentado en la imagen 9.

pregunta 7
En la institucion B los estudiantes se vieron en la necesidad de un cambio de tecnologia, pues para realizar la
grafica utilizaron valores de la tabla de datos que construyeron en lapiz y papel y posteriormente realizaron la
grafica también en lapiz y papel. En la imagen 10, se puede constatar que realizaron bien la grafica cambiando la
posicion habitual de los ejes donde en el eje x se plantea la variable independiente y en el eje y la variable
dependiente. Se evidencias rastros de AM4.

¢La

exploracion

S0 L _sc_)f:tware si, porque fue més fécil encontrar datos por medio de |si porque nos facilitan los calculos y podemos observar

8 les facilitd e : : X
realizar la modelos 3D, tablas y graficas. los cambios de la caja cuando el recorte de x es diferente.

Analisis
pregunta 8

En entrevista los estudiantes de las dos instituciones manifiestan que su trabajo y produccion fue potencializado
por el uso de los recursos tecnoldgicos propuestos para afrontar las tareas. Con afirmaciones como: "Si
muchisimo, podiamos comprobar los datos, ver como crecia o decrecia, la tabla de datos", “si no hubiésemos
tenido la tecnologia tocaba hacer todos los procesos a mano y posiblemente tendriamos que usar ensayo y error",
dan cuenta de que su trabajo fue optimizado en cuanto a términos de tiempo y efectividad.




4.1.1.2 Grado décimo

Tabla 8: Respuestas y analisis - Tarea 1 Grado décimo
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PREGUNTA G2- DECIMO (INSTITUCION A) G4- DECIMO (INSTITUCION B)
En la
situacion
1 presentada, | Dependiendo de la variacion de x, cambia la medida de la altura, largo, | Cambia la altura (h) y el volumen (v) del
¢Quéeslo |fondoyvolumen recipiente.
que
cambia?
Se evidenciaron en los participantes de la institucion A las siguientes acciones:
e Movilizaron el deslizador y observaron las representaciones Cartesiana y tabular. Dando forma a los
procesos de instrumentacion e instrumentalizacion.
e Cuando los estudiantes manifestaron que “el fondo se vuelve mas pequeio, la altura se vuelve mas grande”,
“entre mas grandes los cuadraditos el volumen debe disminuir” dieron muestras de AM1 AM2.
e Usaron el software y la grafica cartesiana para comprobar hipétesis. “miremos la grafica” [pone el cursor
Al en el deslizador y observa la grafica planteando que era cuadréatica] La grafica que les arrojaba GeoGebra
pregunta 1 era una parabola y centraron esfuerzos en darle sentido, aludiendo a que la caja en un momento era muy

bajita y cuando incrementd la medida del recorte (cuadrado) la caja era muy alta. AM2

En entrevista: Cuando refirieron "depende de que tanto se le quite... todo esto lo veiamos en el programa GeoGebra

que cambiando x todo cambiaba” AM1

En la institucion B, mientras un estudiante leia la situacion, su compafiero exploraba el software, moviendo el

deslizador, para observar que es lo qué es lo que cambia.

Cuando expresaron "estos espacios son los que quita la troqueladora” [sefialando con el cursor la esquina de la
lamina en la representacion 3D] al parecer le dan méas importancia a la grafica 3D.
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PREGUNTA

G2- DECIMO (INSTITUCION A) G4- DECIMO (INSTITUCION B)

- Al mover el deslizador, los estudiantes observaron que también cambia la tabla dindmica de la hoja de calculo.
Este hecho al parecer les permitio reconocer que en la situacion planteada cambia la altura y el volumen (AM1).

- ""yo creo que eso es como lo mismo, yo creo para hacer que le quepa la mayor cantidad de agua, no sé, como que
todo da igual, porque que lo que le dan en altura, se lo quitan en volumen™ (9: 20) [AM1, AM2] aparentemente los
estudiantes tenian una premisa o hipotesis que consistia en que el volumen de la caja sin importar el tamario del
recorte seria el mismo y lo justifican diciendo lo que le dan en altura se le quita en volumen]

¢De que
dependen las
magnitudes
cambiantes?

Depende del corte de la troqueladora,
Dependen de la medida de X, ya sea que aumentan o disminuyen. porque esta permite cortar las esquinas de
la ldmina para que la dobladora las doble

Analisis
pregunta 2

En la Institucion A:

- Se observa que los estudiantes tienen un pleno conocimiento de las funcionalidades de cada aplicativo y
reconocen cual grafica es mas conveniente [al parecer la herramienta ha sido instrumentada].

- Las AM 1y AM 2 se hacen evidentes en expresiones como "claro el fondo disminuye pues entre mas recorte mas
pequefia se vuelve la basesita de la caja” y "dependiendo de cémo cambia x cambia todo... se puede ver en la
grafica como por ejemplo el volumen sube y baja es como una parabola"” se evidencia que la pareja reconoce las
relaciones entre variables y asociaciones entre los cambios.

En la institucion B

- Leen de nuevo las indicaciones de la situacion, de la lectura reconocen que X corresponde a la medida del lado del
recorte que se quita de las esquinas.

- Mueven el deslizador para ver qué y como cambia. Posteriormente ponen el cursor sobre la casilla de entrada
"delta de x" para controlar los cambios de manera uniforme. En manifestaciones como "esto es de los recortes de la
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PREGUNTA G2- DECIMO (INSTITUCION A) G4- DECIMO (INSTITUCION B)
trogueladora, ..., porque, si se corta mas poquito, va a quedar mas grande la caja” [estamos en presencia de una
coordinacion en la cantidad de cambio en una variable, asociada a la coordinacion de cambios en la direccion en la
otra variable AM2** y con un indicio cualitativo de AM3]

¢De qué

depende el Depende del corte de la troqueladora,

volumen de | Depende del fondo, el largo y la altura, que es igual a x, ya que todos porque si las corta un poco las esquinas

la caja? los valores dependen de la variacion de x. de la lamina, la caja quedaria con méas

Justifique su volumen y menos altura.

respuesta.

Institucion A

Se evidencia la accion material movilizar el deslizador con el fin de variar (aumentando o disminuyendo
gradualmente la medida del deslizador) para observar valores y poder justificar su respuesta. También, los
estudiantes muestran un adecuado manejo de la herramienta, pues se movilizan de una version de las presentadas, a
otra en la cual se aprecie una escala adecuada para mirar" de manera mas cercana el cambio.

Analisis

pregunta 3 Revisando los videos se aprecia que los estudiantes utilizan el registro tabular en dos momentos diferentes para

comparar la medida del volumen, dando cuenta de la AM 1, 2 y 3. También usan el termino inversamente
proporcional para decir que mientras una magnitud aumenta la otra disminuye AM2. En la expresién "llega un
punto en el que el volumen empieza a devolverse" estamos en presencia de una AM2 permeada por la
representacion gréafica.

Se evidenciaron acciones materiales instrumentadas como movilizar el deslizador para explicar el fenémeno. Los
estudiantes justificaron la gréafica arrojada por GeoGebra y reconocieron un posible valor maximo para el recorte.
De igual forma identificaron y expresaron de manera discursiva que a partir de cierto punto algo ocurre que hace
todos los valores "vuelvan a ser lo que fueron antes" dando indicios de AM2*
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PREGUNTA

G2- DECIMO (INSTITUCION A)

G4- DECIMO (INSTITUCION B)

Institucion B

Dentro de las acciones materiales instrumentadas realizadas por los estudiantes, estaba el movimiento del
deslizador para observar como cambia la forma de la caja en la vista grafica 3D. Para identificar el valor del
volumen en determinado valor del recorte, los estudiantes observaron la representacion gréfica 2, en la que se
muestra la traza del volumen, observando el valor que alcanza el volumen. Asi mismo se encuentra "Lo que no
entiendo es para qué sirve esto" [refiriéndose a la tabla dinamica de la hoja de calculo]

e Se encuentra que la tabla dindmica genera confusion en los estudiantes, porque cuando mueven el
deslizador "X" también cambian los valores de la tabla; por tanto, la informacion arrojada por la

herramienta no esta siendo reconocida ni instrumentada.

e En el fragmento "Se me hace que el volumen y todo eso depende de las maquinas, porque, si cambia la
altura cambia, el fondo y cambia el volumen... si la maquina corta un poquito las esquinas, pues va a ser
mas ancha pero menos larga, menos alta, y lo contrario™ dando indicios de AM1y AM2.

e Enlaexpresion "el volumen de la caja depende del recorte pequefio de las esquinas” ... "porque vea..." [el
estudiante mueve el deslizador, para mostrarle a su compafiero como cambia de forma] "si corta poquito va
a ser ancho” dando muestras de AM2** El estudiante esta mostrando que una cantidad pequefia de
movimiento en el deslizador va a modificar caracteristicas de la caja como ancho, alto, volumen, entre

otras.

¢ Cémo
cambia el
volumeny el
largo de la
caja? Justifiq
ue su
respuesta.

Volumen: graficamente es una parabola, ya que, con el aumento de X,
aumenta el volumen, hasta cierto punto, donde comienza a disminuir,
haciendo que la caja sea mas angosta. Largo: es inversamente
proporcional a la medida de x, entre mas aumenta X, el largo y el fondo
disminuyen.

volumen cambia dependiendo de la altura
la caja, porque si disminuyo el largo gano
ura.
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PREGUNTA

G2- DECIMO (INSTITUCION A) G4- DECIMO (INSTITUCION B)

Anélisis
pregunta 4

Institucion A

En la expresion "Primero aumenta, llega a un punto especifico y disminuye™ A partir del movimiento del deslizador
se hace evidente de AM2, AM 2* y AM2**

Los estudiantes movilizaron el cursor y visualizaron la representacién tabular y cartesiana [llevando a cabo la
accion material de comparar la gréfica] encontrando valores cercanos al punto maximo "segun la variacion y AM2
de x aumenta hasta cierto punto y luego empieza a disminuir". Hacen uso instrumentado de la simulacion
identificando cual de las representaciones le permite captar mejor el fendmeno de cambio, reconociendo que entre
mas aumenta la medida del recorte “el largo siempre disminuye... es inversamente a X, porque entre mas aumenta
la altura, mas pequefio es el largo" de igual forma, en la expresion "es que eso se ve mejor aca con la simulacion™
estamos frente a AM 2.

En expresiones captadas en video "acd podemos ver que va muy despacio [haciendo alusion a la gréfica]... aca es
como si fuera méas rapido, aca comienza a ir muy despacio y acé ya se empiezan a separar un poquito... entonces lo
que decimos acé es que el volumen crece rapidamente hasta cierto punto, después comienza a hacerse un poquito
mas lento o disminuir y la caja acd, cuando comienza a bajar es porque comienza a hacerse mucho mas angosta por
eso el volumen disminuye™ Estamos frente a la accion material comparar medidas de tabla con la gréfica y dato del
valor de deslizador. Se puede identificar como relacionan y dotan de sentido a la representacion gréfica con el
modelo 3D de la caja. De igual forma dan sentido al cambio “rapido o lento” teniendo en cuenta la grafica y los
valores presentes en la tabla. Estan presentes AM1, AM2, AM2*

Institucion B

En expresiones como "El largo y el volumen cambia con la altura™ (49: 03) AM1 estéa presente. Aplican acciones
materiales como movilizar el deslizador para observar que sucede en la representacion en 3D. En afirmaciones
como "el largo se va a acortar méas para poder hacer mas altura™ y "si se disminuye el largo se aumenta la altura”
estamos en presencia de AM2.
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PREGUNTA

G2- DECIMO (INSTITUCION A) G4- DECIMO (INSTITUCION B)

¢Existe un
intervalo en
el que el
volumen
crece 0

Si hay

Si, cuando el valor de x, es decir la altura, esta entre 0 y 2, se evidencia (h) 0.246 y (v) 208.04763 va decreciendo

decrece mas | que el volumen aumenta mas rapido, porque el largo y el fondo en este .
L . . X por que la caja va aumentando su altura y
rapldo? Si es |punto tienen medidas muy grandes. largo
asi,
jeual? Justifi
que su
respuesta
Institucion A
Los participantes reconocieron a delta (x) como la medida en que se quiere aumentar. Estamos en presencia de
AMS3, pues elegian el tamafio del incremento para observar fenémenos y comprobar hipétesis. En video los
estudiantes controlan, comparan y coordinan los cambios en el volumen con respecto a los cambios en la medida
del recorte, lo hacen visualizando la grafica y cuantificando “va aumentando como de a 80, y luego va
Analisis disminuyendo”.
pregunta 5

De igual forma en la manifestacion "acd aumenta de a menos" y “crece mas rapido cuando x estd entre 0 y 1,5 se
esta visualizando en la gréfica cartesiana que se presentan ciertos intervalos donde existe mayor variacion entre
recorte y volumen. En la expresion "aqui crece mas rapido, la altura es mas poquita” los estudiantes estan
comparando valores, graficas cartesiana y modelo 3D de manera simultanea. Al igual son evidencias de AM3.

En la frase "dependiendo de que tanto se le quite de X, que tanto crece el volumen o que tanto decrece™
interpretamos que estan razonando covariacionalmente, realizando diversas acciones materiales asociadas al
movimiento del deslizador, observacion y comparacion entre valores de la tabla, ademas de comparar
simultaneamente diferentes representaciones.
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PREGUNTA

G2- DECIMO (INSTITUCION A) G4- DECIMO (INSTITUCION B)

En entrevista:

ANDRES: “Como se ve en la grafica de GeoGebra, al principio como x tiene una medida pequefia, el largo y el
fondo son muy grandes, lo que hace que el volumen empiece a aumentar un poco mas, empiece a aumentar mas
rapido y pues eso lo vimos en la grafica” [se identifica una comparacion gréfica en diferentes momentos AM1,
AM2]

PROFESOR: ¢ Lograron identificarlo con valores?

ANDRES: “Si. Hicimos la grafica y justo en ese punto [4.8] el méximo valor era 1877 ... fue el maximo valor y
luego empieza a decrecer” [AM2%*]

ESTUDIANTE 1A: “tomamos como referencia todos estos datos (en GeoGebra) y nos dimos cuenta... [accion
material de comparar imagenes y valores] tomébamos de a 5 datos y comparabamos en donde aumentaba méas
rapido” [calculando las diferencias entre las medidas de los recortes y las diferencias entre las medidas del
volumen. Esto lo hicieron en una tabla generada en I]

Institucion B

Se identifico que los estudiantes primero movian el deslizador de manera natural sin procurar controlar los
cambios, lo hacian para hacerse una idea global del fendmeno, posteriormente buscaron la opcion de animar el
deslizador procurando que el fendmeno se pudiera observar de manera uniforme. Una vez tenian una idea general,
observaban la traza del volumen, la gréfica que se iba formando y el movimiento del punto que representa el
volumen sobre dicha gréfica.

En expresiones como "huy mire, aqui va rapido" 6 "Aqui va como lento" [sefialando un intervalo de valores del
recorte y vecindades cercanas al valor maximo de la grafica] se evidencian AM2 y AM 2* facilitada por la
animacion de la simulacion.

En la manifestacion "Por eso aqui no ha marcado [sefiala con el dedo la pantalla, luego, con el cursor, la parte de la
gréfica, en la que tiene algunos espacios en blanco y tiene mayor inclinacion], porque aca va mas rapido, mire, aca
va mas rapido, entonces, por eso no se ha marcado esos espacios que estan en blanco, porque va mas rapido”. Se iS
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G2- DECIMO (INSTITUCION A) G4- DECIMO (INSTITUCION B)

Se interpreta que los estudiantes estan reconociendo que, en un mismo aumento en la medida del recorte, el
volumen se afectara en mayor o menor medida, asociando los espacios en blanco como momentos en los cuales se
presenta mayor variacion y que en los espacios marcados o0 mas cercanos, se presenta menor cantidad de cambio.
Con lo anterior se manifiesta una AM 3 e importante nocion de acumulacion fundamental para entender conceptos
del célculo.

Para dar respuesta a la pregunta, los estudiantes, movilizaron el deslizador hasta que el punto sobre la gréfica se
ubicara en la cresta, donde esta los espacios en blanco dejados por la traza. Luego, tomaron el valor de la altura y el
volumen de la tabla.

¢Para qué
valor del
recorte se

El mayor volumen se obtiene cuando la h
Para cuando x vale 4,8, porque el volumen maximo que alcanza la caja |esta en 4,75
es de 1877,568 en este punto

obtiene el
maximo
volumen?
Institucion A
Se identificd que los estudiantes eligieron un intervalo cercano al valor en el cual estaba el posible valor maximo
Analisis | para el recorte, para realizar un analisis local (modificando valores del incremento y/o controlando los valores del
pregunta 6 |cambio para identificar el volumen maximo. Esta tarea fue realizada de manera simultanea, comparando las

diversas representaciones que GeoGebra facilitaba.

En la manifestacion "creo que podemos ser mas especificos" y seguidamente aplica cambios en el valor de delta (x)
dando indicios de AM3 y AMS5 [pues estaba buscando el valor exacto en el cual se hallaba el maximo, usando cada
vez mas decimales de aproximacion, que le permitieran mejores refinamientos a partir del valor del deslizador],
después nuevamente movilizaba los valores del deslizador [con el cursor para controlar cambios uniformes] y
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recorte de la
caja.

Imagen 12: Respuestas - tarea 1 - p7-inst_A - G10

PREGUNTA G2- DECIMO (INSTITUCION A) G4- DECIMO (INSTITUCION B)
poder observar la tabla y la posicion del punto.
En la Institucién B, los estudiantes animaron el deslizador y lo detuvieron cuando el punto sobre la gréafica estaba
en un valor muy cercano a la cresta. A partir de esta accion material, observaron el valor de la atura, en dicha
posicion y en la tabla dindmica, usando representaciones simultneas. Se presentan indicios de AML1.

En cuanto al uso de la herramienta animacion, es importante comentar que, aunque permite observar de manera
global y mas o menos homogénea el fendmeno de cambio dado a que maneja una velocidad uniforme de
animacion, podria generar obstaculos a la hora de establecer la coordinacion entre los cambios en una variable con
respecto a los cambios en la otra.

Abajo. .
[ver imagen G2. 1.7_10 VyA] [ver imagen 1.7_10 JyH
Realicen un
bosquejo de
la grafica en
la que se
7| relaciona el
volumen con ‘;6 CM
la medida del '

LERR IS

Imagen 13: Respuestas - tarea 1 - p7-inst_B - G10
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GRADO DECIMO

PREGUNTA G2- DECIMO (INSTITUCION A) G4- DECIMO (INSTITUCION B)
Los estudiantes de la institucion A, reconocieron rapidamente cual era la gréafica que se ajustaba a lo solicitado.
Como en la simulacion en GeoGebra se presentaban dos graficas, seleccionaron la que asociaba las variables
indicadas y basicamente lo que hicieron fue replicar la informacién que arrojaba el programa. Usaron el deslizador
para encontrar algunos valores especificos y asi construir su grafica en lapiz y papel. Al realizar de manera
Analisis |adecuada la gréafica, se evidencian AM1, AM2, AM3 Y AMA4. Sin embargo, es de resaltar que esta respuesta podria
pregunta 7 |estar permeada por la simulacion.
En la institucion B, los estudiantes no entendieron lo que se solicitaba y manifestaron en expresiones como "no sé
qué hacer" 6 "podemos hacer este dibujo [refiriéndose a la representacion plana de la situacion, en la que se
apreciaba la ldmina y los cortes realizados] y le podemos poner estas medidas que son las del recorte de la caja, ...
digamos el volumen™. Con lo anterior, se pudo evidenciar que para los estudiantes realizar un bosquejo de la
grafica esta cualquier representacion pictorica
¢La
exploracion
con el software Si porque se puede cortar y doblar sin
8 les facilit6 Si, bastante porque nos facilité ver como variaban las medidas de la dafiar nada y en menos tiempo y se puede
realizar la caja y como se presentaban las graficas para cada uno de ellos. ver como va quedando el modelo de la
tarea? caja.
Expligue su
respuesta
En la institucion A, la respuesta fue un si rotundo. Manifestaron que "nos permitié ver como variaban y que si no
hubiera sido por esto estariamos reperdidos" evidenciando y reconociendo gran potencial en la simulacién que
permitia tener varios valores de manera simultanea, plantear hipotesis y devolverse para comprobar.
Andlisis | Posteriormente, en entrevista manifestaron:
pregunta 8 |ESTUDIANTE 2A: "en si el programa de verdad nos ayud6é mucho porque era como si tuvieramos todas las

posibilidades con solo mover una linea, en cambio si lo hubiéramos tenido en fisico no, no hubiera sido lo mismo y
no hubiéramos visto como era el comportamiento de la gréfica..."

PROFESOR: ¢ ustedes presentian que el comportamiento iba a ser asi como el ustedes manifestaban, en forma de
parabola?

ESTUDIANTE 1A: Yo no me lo esperaba
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GRADO DECIMO

PREGUNTA

G2- DECIMO (INSTITUCION A)

G4- DECIMO (INSTITUCION B)

ESTUDIANTE 2A: yo mas o0 menos, pero no tan exagerada... si pensé que fuera a disminuir un poco, pero no que
Ilegara otra vez al mismo punto.

En la institucion B la respuesta también fue positiva, ellos manifestaron que sin tener que dafiar nada podian
reconocer como va quedando la caja, ademéas cuando decian que “se puede cortar y doblar” hacian alusion al
proceso de devolucion que realizando la tarea con l&piz y papel 6 realizando la caja con materiales tangibles, una
vez cortada ya no podian devolverse.

4.1.2 Elcliente

canson

4.1.2.1 Grado noveno

Tabla 9: Respuestas y analisis - Tarea 2 Grado hoveno

GRADO NOVENO

PREGUNTA

G1- NOVENO (INSTITUCION A)

G3- NOVENO (INSTITUCION B)

1. EL arquitecto
entrego el disefio
al cliente, pero
este le solicitd
modificarlo de tal
manera que el
tanque
mantuviera su

a) (Como debe
modificar el
arquitecto el
disefio del
tanque?

Al ser un cubo todos sus lados deben tener
medidas iguales y para obtener las medidas se
debe sacar la raiz cubica de la capacidad que
pide el cliente.

El arquitecto debe aumentar las medidas
de los lados para, asi mismo, obtener
mayor capacidad.
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GRADO NOVENO

PREGUNTA G1- NOVENO (INSTITUCIONA) | G3- NOVENO (INSTITUCION B)

forma cubica,
pero que su
capacidad
aumentara 2

Institucion A, durante la entrevista los estudiantes manifestaron “Lo que hicimos fue sacarle la raiz cubica y
halldbamos el lado”. Los estudiantes encontraron a partir del software que los cambios no eran exactos. Se
evidencia una AM2** cuando los estudiantes modificaron el delta x para tener mayor grado de aproximacion y
observar qué sucedia con el volumen.

Revisando la grabacion se puede apreciar que, verificaban datos arrojados por el software haciendo uso de la
calculadora y lapiz y papel. Para ello, Hicieron célculos, en la calculadora, para conocer el valor de la raiz
cubica de 8 y lo registraban en una pseudotabla.

Los estudiantes ubicaron valores cercanos a la raiz cubica del valor solicitado (lo hacian con el cursor) pero
para mayor precision a partir de ese valor movilizaban el deslizador con el cursor. Luego, modificaron la
cantidad de decimales usando 8 decimales y buscaban el valor que les diera 10 aproximando con la medida del
cursor. (ya no mouse). Cuando los estudiantes modifican la cantidad de decimales del deslizador y lo movilizan
con el cursor, estan controlando y cuantificando los cambios en el lado, para ver como esta cambiando el
volumen, evidenciando una AM2**

Los estudiantes de la institucion B, en las respuestas dada al cuestionario, evidencian la AM1 y AM2 pues estan
coordinando la direccion de cambio de las magnitudes. En la grabacion se aprecia que lo primero que hacen es
intentar modificar el incremento del deslizador, para observan los cambios del volumen manifestando una
AM2**

b) ¢Qué medidas
debe tener ahora

el tanque? ¢Cuanto
debe ajustar?
Justifica tu
respuesta

La medida de los lados del tanque debe ser
A cada lado debemos aumentarle aproximadamente entre 2.154 y 2.155 para
0,15443469m"3 lo que da una medida de tener un volumen exacto de 10 cm”3. Este
2,15443469m es el dato mas preciso que nos brinda
GeoGebra.
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GRADO NOVENO

PREGUNTA

G1- NOVENO (INSTITUCIONA) | G3- NOVENO (INSTITUCION B)

En la grabacion de la institucion A un estudiante manifiesta que “siempre al modelo anterior debe aumentarle la
diferencia” AM2**. A las preguntas ;qué medidas debe tener? Y ;Cuanto debe ajustar? una estudiante
responde "debe ajustar la diferencia”. En este procedimiento, los estudiantes pusieron el valor de la raiz cubica
hallado en la calculadora en el valor del deslizador, luego modificaron de acuerdo a la respuesta de la
calculadora el valor exacto en el deslizador.

Los estudiantes de la institucion B movilizaron el deslizador en busca que el volumen fuese 10 m”3, pero se dan
cuenta que con los valores que toma el deslizador, no es posible encontrar el valor exacto. Un estudiante dice
“Quiero modificar el salto que da, porque salta cada centésima". [Es esta afirmacion se evidencia una AM2**]
el profesor le da las indicaciones para modificar el incremento y el estudiante lo modifica para que incremente
por el orden de las milésimas. De nuevo movilizan el deslizador buscando valores cercanos al volumen deseado
(10 m”"3).

Los estudiantes siguen modificando los incrementos en el deslizador, de tal manera que los incrementos eran
cada vez mas pequefios. Lo hicieron hasta que encontraron el limitante en el software de no reconocer un
incremento mas pequefio a 0.00000000001. Cabe aclarar que los estudiantes realizaron estos cambios en el
deslizador porque tenian la hipotesis que era posible encontrar un nimero exacto para el cual su cubo fuese 10.
Sin embargo, cuando se dan cuenta que no es posible un estudiante manifiesta "yo creo que este ejercicio era el
mas facil, pero a pesar de que teniamos la herramienta [refiriéndose al software], no podiamos dar una respuesta
exacta". Con esto se pone en evidencia que no siempre la tecnologia puede dar solucién a los problemas
planteados. Dado que no encuentran una medida del lado exacta, toman el intervalo entre los dos valores mas
cercanos entre los cuales se encuentra el volumen que le pide la situacion, porque consideran que en dicho
intervalo se encuentra la solucién exacta, asi ellos no la hayan encontrado.

2- El cliente
reviso el disefio
del tanque y
decidié aumentar
otros 2 m® al
volumen del
tanque.

a) ¢Como debe Al ser un cubo todos sus lados deben ser

modificar el . : El arquitecto debe aumentar las medidas
. iguales y para obtener estas medidas se debe P
arquitecto el PR : . de los lados del cubo, para asi mismo,
o sacar la raiz cubica de la capacidad que pide el X
diserio del : obtener mayor capacidad en el tanque.
cliente.
tanque?
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GRADO NOVENO

PREGUNTA

G1- NOVENO (INSTITUCION A)

G3- NOVENO (INSTITUCION B)

Los estudiantes de la institucion A repitieron el proceso anterior. (aumentar la cantidad de decimales en el
programa e ingresar el valor de la respuesta encontrada en la calculadora, mostrando un buen grado de
aproximacion decimal). Reconaocieron el valor de las diferencias como el factor que puede pronosticar cambios
de una variable con los cambios en la otra variable AM1 y AM3

Los estudiantes de la institucion B, con base en la exploracion anterior, responden la pregunta, reconociendo si
se aumenta el lado del cubo, también aumenta su volumen. Evidenciando una AM2. Los estudiantes ponen en
manifiesto una AM3 cuando reconocen que deben aumentar dos centimetros en su volumen y no
necesariamente en sus lados "esos 2 cm tienen que aumentar en su volumen, méas no en sus lados. En sus lados
pueden aumentar medio milimetro y si da los 10 m”3"

b) ¢ Qué medidas
debe tener ahora el
tanque? ¢ Cuanto
debe ajustar?
Justifica tu
respuesta

La medida de cada uno de los lados es de
2,289428485m al ajustarle 0,1349937951m a
cada lado.

Si queremos que el volumen sea de 12
cm”3, la medida de sus lados deber ser
aproximadamente de 2.289 y 2.29. No
bridamos una solucion exacta. Porque a
pesar de que la herramienta nos brinda
datos exactos sin calcular, no nos permite
hacer un salto mas pequefio entre sus
dimensiones.
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GRADO NOVENO

PREGUNTA

G1- NOVENO (INSTITUCIONA) | G3- NOVENO (INSTITUCION B)

En la institucion A se evidenciaron las AM1, AM2** AM3 en acciones materiales como

Movimiento del deslizador con el mouse

Movimiento del deslizador con el cursor

Modificacion de la cantidad de cambio en el deslizador

Calculos mediante calculadora

Registro en lapiz y papel

Registro en lapiz y papel (pseudotabla) y resta de valores por medio de calculadora reconociendo el cambio
entre dos valores del dominio e identificandolo en el codominio de la funcién abordada

En la institucion B, al igual que en el punto anterior, los estudiantes mueven el deslizador buscando valores
cercanos al volumen deseado (12 m”3), tomando los dos valores mas cercanos entre los cuales se encuentra el
volumen que le pide la situacion. Evidenciando las AM1, AM2, AM2** y AM3

3- El cliente
habia olvidado
unos
requerimientos de
su familia 'y
solicit6 al
arquitecto
aumentar otros
2m? al volumen
del tanque.

2) LEOND S El arquitecto debe aumentar las medidas

modificar el En el disefio a cada lado se le aumenta
. . de los lados del cubo, para a su vez
arquitecto el 0,1207137791 para que cada lado mida .
e X . |aumentar el volumen del cubo segun las
disefio del 2,410142264m y tener la capacidad necesaria. . .
tanque? peticiones del cliente.

En la institucion Ay en la institucion B, los estudiantes realizaron el mismo procedimiento que en la primera
parte. Por lo que se deduce que estas presentes las mismas acciones mentales mencionadas anteriormente.




GRADO NOVENO

PREGUNTA G1- NOVENO (INSTITUCION A) G3- NOVENO (INSTITUCION B)

2.410142265 = sqrt (14.000000014) no
hallamos una respuesta exacta ya que a
pesar que tenemos una herramienta que
nos brinda datos muy exactos y precisos,

b) ¢Qué medidas
debe tener ahora el
tanque? ;Cuanto | Cada lado mide 2,410142264 al aumentarle

debe ajustar? 0,1207137791 a los lados del disefio anterior if q o d ”
Justifica tu sus cifras no pueden tener mas de 7 cifras

y la solucion més exacta que nos brida el
respuesta

programa es la de arriba.

Los estudiantes de la institucion A manifestaron que “nosotros modificamos la cantidad de decimales para que
se aproximara mucho” con esta afirmacion de nuevo se pone en manifiesto las AM1, AM2, AM3

Los estudiantes de la institucion B realizan el mismo procedimiento descrito en el punto 1b, en el que modifican
los incrementos del deslizador, haciéndolos cada vez méas pequefios. Por lo anterior se infiere que estan
presentes las mismas acciones mentales.
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GRADO NOVENO

PREGUNTA

G1- NOVENO (INSTITUCION A)

G3- NOVENO (INSTITUCION B)

4- El cliente
quiere saber en
cuanto debe
cambiar la
medida del lado
siempre que se
desee aumentar el
volumen en 2m.
Ayudale al
arquitecto a
elaborar un
procedimiento o
férmula. Redacta
un péarrafo y
explicale al
cliente el(los)
procedimientos
que deberia
realizar para tal
peticion.

Estimado cliente,
recibe de mi parte
un cordial
saludo...

A continuacion, encontrara la formula para
aumentarle a un disefio cualquiera 2m”3 de
capacidad conservando su forma cubica:
x=capacidad deseada

y= medida del lado

z= medida del lado del disefio anterior

f=ajuste que debe realizarse al disefio anterior

[3sart(x)=y] y-z=f

Si quiere seguir aumentando el volumen
del tanque 2 m"3, debe utilizar la
herramienta que nos brind6 a nosotros,
aunque en algunas ocasiones la respuesta
puede ser un poco dispendiosa; ya que hay
numeros decimales de las medidas de sus
lados para poder hallar un volumen exacto
al hallar 2 m”~2. En cambio, hay otros
volimenes mas sencillos de hallar asi su
incremento sea de uno, por ejemplo, el
volumen 1, el volumen 8, que fue el inicial
que nos brindaron, el volumen 27 y 64.
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PREGUNTA G1- NOVENO (INSTITUCIONA) | G3- NOVENO (INSTITUCION B)

En la Institucién A, discuten acerca de la férmula adecuada, planteando una formula recurrente (donde se
requiere de un resultado anterior para conocer el siguiente), discuten acerca de si es viable 0 no su proceder e
intentaban poner nameros finitos y llegan al consenso de la formula. Cabe resaltar que los estudiantes no usan
software para el planteamiento de la formula, solo actividad mental.

Los estudiantes de la institucion B discuten sobre si es posible encontrar una formula, para salir de dudas
vuelven a mover el deslizador, de tal manera que reconstruyen la situacion desde que el volumen es de 8 m”"3

- Cambian de nuevo el incremento del deslizador a las centésimas.

- Cambian el incremento del deslizador, esta vez, lo hacen con incrementos de una unidad. " pongamosle
intervalo de a uno" [ cuando dicen intervalo se estan refiriendo al incremento del deslizador], cuando movilizan
el deslizador encuentran que, si el lado incrementa una unidad, entonces, el volumen obtiene valores exactos.
Con estar acciones se pone en manifiesto las AM1, AM2, AM3

4.1.2.2 Grado décimo
Tabla 10: Respuestas y andlisis - Tarea 2 Grado décimo

GRADO DECIMO

PREGUNTA G2-DECIMO (INSTITUCIONA) |  G4- DECIMO (INSTITUCION B)
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GRADO DECIMO

PREGUNTA G2-DECIMO (INSTITUCION A) G4- DECIMO (INSTITUCION B)
a) (Como debe Debe aumentar la medida de los lados a Sl e miEED Eelot m0d|f|f:ar e L2
o aumentando 155cm de més a la longitud,
modificar el 2,15m, para que el volumen sea .
. - . A quedando de 2.155 m de longitud, para que
arquitecto el disefio | aproximadamente 10 m”3 el tanaue pueda aumentar su canacidad a 10
del tanque? 3sqrt (10) = 2,1544 quep P

1. El arquitecto
entrego el disefio
al cliente, pero
este le solicitd
modificarlo de tal
manera que el
tanque
mantuviera su
forma cubica,
pero que su
capacidad
aumentara 2

m”~3

Los estudiantes de la institucion A durante la entrevista manifestaron “usamos como dos formas la primera es
que con el programa empezamos a ajustar las medidas como el cliente dice". Para ello, movilizaron el deslizador
intentado obtener que el volumen les diera 10 exacto, como no lo lograron, usaron la calculadora para hallar la
raiz cubica de 10 y usaron la tecnologia para comprobar y validar el conocimiento matematico. En estas acciones
se evidencia las AM1, AM2 y AM3

Los estudiantes de la institucion B movilizan el deslizador hasta que el lado y el volumen coinciden con los datos
iniciales de la situacion, (lado= 2 m y volumen 8 m"3). Exploran lo que sucede en la situacion mediante el
movimiento del deslizador.

Movilizan el deslizador hasta obtener un volumen cercano a 10, inicialmente lo hacen con el touch, luego, con
las flechas de direccidon del teclado, para lograr mover con mayor precision el deslizador. En esta accion se
evidencia una AM2**. Encuentra que el volumen mas cercano a 10 es de 10.007873875, esto sucede cuando el
deslizador toma el valor de 2.155. Haciendo uso de la calculadora, encuentran la diferencia entre el valor que
toma el deslizador en ese punto (2.155 m) y el valor inicial del lado (2 m) [AM3] Esta diferencia le lleva a tomar
como premisa que, para aumentar 2m en el volumen, se debe aumentar 155cm en el lado.

b) (Qué medidas Las medidas del tanque deben ser

debe tener ahora - Deben medir todos los lados 2,1544m . S
o~ . de 2.155 m de longitud, ajustandole 155 cm
el tanque? ¢Cuanto |- Debe agrandar la medida de los lados en ; .
: de mas, puede hacer que la capacidad
saugellacl 0,1544m aumente 2 m~3 y asi poder cumplir la
Justifica tu 3sqgrt (10) =2,1544 yasip P

solicitud del cliente.

respuesta
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GRADO DECIMO

PREGUNTA G2-DECIMO (INSTITUCIONA) |  G4-DECIMO (INSTITUCION B)

Los estudiantes de la institucion A, durante la entrevista manifestaron “lo que hicimos fue que al principio
teniamos 2 metros (...) lo que nos dio al final le restabamos el valor del inicio” en esta afirmacion, se pone
evidencia una AM3, dado que coordinan la cantidad de cambio en el lado con la cantidad de cambio en el
volumen.

PROFESOR: ¢si quisiese aumentar dos metros cubicos mas le aumentaria esa misma cantidad?
ESTUDIANTE 2A: No, ... es como dependiendo de que tanto volumen se quiere ... digamos si aumentaras lo
mismo nos daria un volumen diferente [aludiendo que dependia del célculo de la raiz cuadrada]

Institucion B
Responden esta pregunta con base en las acciones materiales realizadas anteriormente.

2- El cliente
reviso el disefio
del tanque y
decidié aumentar
otros 2 m® al
volumen del
tanque.

a) ¢ Como debe el arquitecto debe aumentar otros 155 cm

modificar el Para que el volumen sea de 12m”3, debe mas de longitud al tanque, para que este
. . | nuevamente aumentar la medida de los pueda aumentar su capacidad y poder
arquitecto el disefio . . ) :
lados cumplir con las exigencias del cliente
del tanque? canson

En la institucion A, durante la grabacion se aprecia que los estudiantes movilizan nuevamente el deslizador a al
valor proximo. Evidenciado las acciones mentales mencionadas anteriormente.

En la grabacion de la institucion B, se observa que el estudiante que estd manejando el software, le pregunta a su
compariero “cuanto toca aumentarle™ a lo que él le respondo "tiene que quedar en 2.300 y pico" [se refiere a que
el deslizador debe tomar una medida un poco mayor de 2.300, dado que los estudiantes tienen la hipotesis que se
debe aumentar .0155m siempre que se desee aumentar 2m en el volumen]. En vista que el resultado no es 12
exacto, buscan un valor mas cercano a 12 m”3, obteniendo 12.008989, cuando el deslizador toma el valor de
2.29 [AM2** y AM3]. Dado este resultado, asumen como verdadera la hipotesis planteada.
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GRADO DECIMO

PREGUNTA

G2-DECIMO (INSTITUCION A)

G4- DECIMO (INSTITUCION B)

b) ¢Qué medidas
debe tener ahora el
tanque? ¢Cuanto
debe ajustar?
Justifica tu
respuesta

- Todos los lados deben medir 2,2894m

- Debe aumentar en 0,135m de la medida
del lado [sefala que debe restarse 2,2894-
2,1544=0,135m

3sqgrt (12) = 2,2894m

El tanque debe tener una longitud de 2.310
m ajustandole 155 cm mas al anterior y 310
cm al tanque original que solo tenia una
capacidad de 8 m"3

En la institucion A, en la respuesta dada se evidencia que los estudiantes coordinan la cantidad de cambio del
lado con la cantidad de cambio del volumen, haciendo evidente una AM3. Durante la grabacion se aprecia que
los estudiantes, de nuevo, hacen uso de otras tecnologias como la calculadora y el 1apiz y papel.

Los estudiantes de la institucion B, a partir de la confirmacion de la hipdtesis que tenian, hacen uso de la
calculadora del celular para sumar 155 +155 y afirmar que el “el lado debe ser de 2,310 para que volumen
aumente otros 2m” en esta afirmacion se hace evidente la AM3

3- El cliente habia
olvidado unos

requerimientos de a) ;C6mo debe

:gll;gir?(;lé? y modificar el
: arquitecto el disefio
arquitecto del tanque?

aumentar otros
2m? al volumen
del tanque.

Para que el volumen sea de 14m”3 debe
nuevamente aumentar la medida de los
lados

El arquitecto debe aumentar

otros 155 cm al anterior modificado, ya en
total modificando o aumentando 465 cm al
original para que este tanque quedara con
una capacidad de 14 m”3, que son las
exigencias totales del cliente canson.
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GRADO DECIMO

PREGUNTA G2-DECIMO (INSTITUCIONA) |  G4-DECIMO (INSTITUCION B)

En la institucion A, de nuevo hacen uso de calculadora para hallar la raiz cubica de 14, para encontrar la medida
del lado

Los estudiantes de la institucion B animan el deslizador para visualizar como cambia la representacion en 3D.
Movilizan el deslizador desde 0.155 y lo van cambiando de multiplo en maltiplo de dicho valor, para ver el valor
que toma el volumen en cada uno de estos valores. Evidenciando una AM2**

De nuevo movilizan el deslizador, pero esta vez lo hace desde 2. un estudiante afirma "yo digo que si
aumentamos 465 cm tiene que darnos 14 el volumen, si no, esta mal todo"” [AM3]. Para comprobarlo, mueven el
deslizador hasta 2.465 obteniendo el valor de 14.977864625, decidieron aceptar la hipétesis, asumiendo que se
habian pasado por milésimas, entonces por aproximacion era valida la premisa. Cabe resaltar aproximan mal.

b) ¢Qué medidas
debe tener ahora el
tanque? ¢Cuanto

- Todos los lados ahora deben medir 2,4m
- Debe aumentar en 0,1106m de la medida | debe tener una medida de longitud

i del lado [sefala la operacion 2,4-2,2894= 2.465 m con una capacidad de volumen de
debe ajustar? ~
e 0,1106m] 14 m"3.
Justifica tu _
3sqrt (14) =2,4m
respuesta
Institucion A

En la grabacion se aprecia que un estudiante menciona “nuevamente debe aumentar el lado,

pues si aumenta el volumen tiene que aumentar el lado” evidenciando las AM1, AM2 y AM2**, Ademas, se
observa que usan la calculadora para buscar con exactitud la medida del lado, mientras que el software lo usan
para hacer la aproximacion de forma répida.

Institucion B

En la grabacion los estudiantes reconocen que el valor que aumenta no es exacto, sino que es una aproximacion.
"en realidad no era 155 cm exactos, era una aproximacion™

Con base en las acciones materiales, exploraciones y conjeturaciones realizadas anteriores respondieron esta
pregunta.
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GRADO DECIMO

PREGUNTA

G2-DECIMO (INSTITUCION A)

G4- DECIMO (INSTITUCION B)

4- El cliente
quiere saber en
cuanto debe
cambiar la
medida del lado
siempre que se
desee aumentar el
volumen en

2m?. Ay(dale al
arquitecto a
elaborar un
procedimiento o
férmula. Redacta
un péarrafo y
explicale al
cliente el(los)
procedimientos
que deberia
realizar para tal
peticion.

Estimado cliente,
recibe de mi parte
un cordial saludo...

V1= Volumen inicial
M1= Medida lado inicial
M2= Medida lado final
V=L"3

1. 3sqrt (V1+2) = M2
2. M2- M1= lo que debe aumentar

Estimado cliente, recibe de mi parte un
cordial saludo. Por medio de esta le presento
la férmula, para hallar cuanto debe aumentar
en la medida del lado, cada vez que quiera
aumentar en 2m”3 el volumen

Para poder responder a su

inquietud, lo que se debe hacer para
aumentar 2 m”3 cada vez que lo desee, debe
aumentar 155 cm a la longitud del tanque,
0sea, diciéndoselo como una formula seria

longitud actual del tanque + 155 cm = 2
m”3 mas de capacidad.
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PREGUNTA G2-DECIMO (INSTITUCIONA) |  G4-DECIMO (INSTITUCION B)

Los estudiantes de la institucion A, durante la entrevista, manifiestan que deben obtener la raiz cubica de la
medida del volumen deseada y esto dard como resultado la medida del lado.

Estudiante 2A: "el primer paso como ya lo habiamos hecho en los ejercicios anteriores era sacar la raiz cubica del
volumen, entonces si se quiere aumentar dos, se toma el volumen inicial (el que sea) se le aumenta dos y se le
saca la raiz cubica, entonces eso vale para el volumen, para saber cuanto debe medir el lado (...) y para saber
cuénto debe aumentar debe restar cuanto debe medir el lado que le di6 y cuanto media inicialmente " en esta
afirmacion se evidencian AM1, AM2 y AM3 .(coordinaban los cambios de una variable con los cambios en la
otra). En el siguiente En cuanto a acciones materiales los estudiantes registraron valores en la calculadora y
hallaban las diferencias.

Usan la tecnologia de lapiz y papel para registrar, la calculadora para exactitud y el software como instrumento
de verificacion.

Institucion B

Con base en las exploraciones y en las acciones materiales realizadas, los estudiantes responden a la pregunta,
respuesta en la que se evidencia las AM1, AM2 y AM3.

Se puede inferir que la instrumentacién brindada por software permitié y favorecio la conjeturacion de premisas
e hipotesis, asi mismo, permitio la verificacion y comprobacion de estas.




4.1.3 Central de servicios

4.1.3.1 Grado noveno
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Tabla 11: Respuestas y andlisis - Tarea 3, Grado noveno, tanque A

PREGUNTA

GRADO NOVENO

G1. NOVENO (INSTITUCION A) G3. NOVENO (INSTITUCION B)

TANQUE A

En el tanque A,
¢Qué es lo que

En cuanto su forma no es muy comdn ya que son

cambia? La altura del liquido cambia al ser la variable dos cilindros juntos, uno encima del otro. Hay una
g dependiente relacion entre tiempo y altura ya que si aumenta el
Justifiquen su :
tiempo aumentara la altura.

respuesta
En la institucion A, los participantes expresan una relacion de dependencia entre la altura del liquido y el
recorte de la lamina, evidenciando una AM1. Al revisar la grabacion se observo que mueven el deslizador
para obtener cantidades exactas en la altura y observar el tiempo transcurrido, hacen uso de calculadora
para para hallar las diferencias. Se muestran confusos en entender la razon de llenado. En la entrevista,
reconocen que este problema les parecid el mas complicado, ademas se evidencia la confusion cuando
manifiestan que “el programa nos mostraba que el mas grande [refiriéndose al tanque] se llenaba a menor
velocidad ambos terminaban con la misma capacidad” en esta afirmacion se evidencia que los estudiantes

Analisis no identificaron que los tanques se llenaban a una misma razoén, y estaban confundiendo el volumen con
la altura del liquido.

pregunta 1

En la institucion B, revisando el video, se aprecia que los estudiantes mueven el deslizador hasta una
hora, observan la altura del liquido para ese tiempo, y lo van registrando en lapiz y papel. Repiten el
proceso, tomando valores enteros de tiempo 1, 2, 3, ...13 y 14,37 horas. Elaboran una tabla de valores en
la que se relaciona el tiempo y la altura, aclarando que la altura en cada uno de los cilindros es de 2my la
altura total del tanque es de 4m. En estas acciones se evidencia que la informacion bridada por el software
incide en las estrategias de solucidon, evidenciando el proceso de instrumentacion. Un estudiante
manifiesta “en cuanto mas aumente el tiempo, también aumenta la altura (...) hay una relacion entre
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PREGUNTA

GRADO NOVENO

G1. NOVENO (INSTITUCION A) ‘ G3. NOVENO (INSTITUCION B)

ambos™ en esta afirmacion se puede notar que coordinan la direccion de cambio del tiempo con la
direccion de cambio de la altura, ademas, identifican una relacion de dependencia entre ellas, poniendo en
manifiesto las acciones mentales AM1 y AM2. Su compafiero complementa diciendo "hay una relacion
entre tiempo y altura, y, que cuando aumenta el tiempo también aumenta la altura” evidenciando las
mismas acciones mentales.

Describan (,Como
cambia la altura
del liquido
contenido en el
tanque?

La altura del liquido que se encuentra aumenta
segun el tiempo que lleve llendndose, depende
Después de que se llena la primera figura es menos | también de la parte que se esté llenando del
el tiempo necesario debido a que el volumen de la | cilindro, por ejemplo, la parte inferior con un radio
segunda figura es menor de 3m durara el doble del tiempo en llenarse en
comparacion con el cilindro superior de radio
menor 1.5m

Anélisis
pregunta 2

Los estudiantes de la Institucion A identifican que la razon de llenado en el tanque es constante, pero al
estar constituido por dos formas (de diferentes volimenes) la altura de llenado de cada una cambiaria a
diferente ritmo. Se puede apreciar cuando un estudiante manifiesta “digamos que nosotros conservamos
la velocidad a la que se esta llenando, pues obviamente el tanque mas grande se demora mas (digamos se
demora dos horas en llenarse) pero al ser el otro mas pequefio pues tiene menor capacidad - menor
volumen pues se demora menos tiempo en llenarse”, mostrando, de manera discursiva, un indicio de
AM3 y AM4, pues reconocen que dicha velocidad cambia a acuerdo con la forma del tanque que se esté
llenando. Esta misma accion mental se manifiesta cuando los estudiantes, al intentar corroborar y sentido
a la informacion que les brinda el GeoGebra, calculan el volumen de cada forma y lo dividen entre la
razén de llenado.

Al revisar la grabacion y la respuesta dada en el cuestionario se aprecia que los estudiantes de la
institucion B, reconocen que “el radio de cada uno es diferente [...] este (sefiala con el cursor el cilindro
de radio menor) se va a demorar la mitad de lo que se demore este (sefiala con el cursor el cilindro de
radio mayor) porque, uno tiene un radio de 1,5y el otro de 3 m”. Al reconocer que el tiempo de llenado
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PREGUNTA

GRADO NOVENO

G1. NOVENO (INSTITUCION A)

[G3.NOVENO (INSTITUCION B)

de una forma es la mitad del tiempo de llenado de la otra forma, estan reconociendo la cantidad de
cambio de manera discursiva. Por lo tanto, en dicha afirmacion se puede apreciar que los estudiantes
coordinan la cantidad de cambio, del tiempo con la cantidad de cambio del volumen, evidenciando una

AM3. Esta misma accién mental se evidencia cuando un estudiante le explica al otro porque la altura del

liquido depende de la parte del tanque que se esté llenando. "la parte inferior (...) dura méas de 11 horas
llenandose y la otra [se refiere al cilindro de radio menor] solo dura (...) 3 horas y un poquito mas Casi

cuatro horas llenandose".

Realicen un
bosquejo de la
grafica en la que
se represente el
cambio de la
altura Vs tiempo

[ver imagen G1- S3-TA.3- VIVYCAM-9]

> l

o Tkl
TN H,I'{ 1)

Imagen 14: Respuestas - tarea 3 - p3-inst_A - G9 — tanque A

Imagen 15: Respuestas - tarea 3 - p3-inst_B - G9 — tanque A
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PREGUNTA

GRADO NOVENO

G1. NOVENO (INSTITUCION A) ‘ G3. NOVENO (INSTITUCION B)

Analisis
pregunta 3

Los estudiantes de la institucion A, durante la entrevista al solicitarles que explicaran la gréfica,
manifestaron que “la colocamos recta pues porque a medida que pasa el tiempo crecia la altura de
llenado” evidenciando una AM2, pues estan coordinando la direccion de cambio del tiempo con la
direccion de cambio de la altura.

Los estudiantes de la institucion B, a pesar de que reconocen que la altura del liquido depende de la parte
del tanque que se esté llenando, solamente graficaron la parte inferior. En la entrevista, cuando se les pide
a los estudiantes que expliquen cémo realizaron la gréafica, los estudiantes manifiestan “lo que hicimos al
inicio fue poner horas exactas para saber que pasa cada vez que pasa una hora y esta es la altura que
tiene™ [refiriéndose a la altura en cada uno de los valores que tomaron del tiempo]

en esta afirmacién se puede evidenciar que los cambios uniformes en el tiempo lo hicieron buscando
cambios iguales que les permitiera saber cuanto cambia la altura, evidenciando una AM3. En la grabacién
se aprecia que los estudiantes, para realizar la grafica, tomaron los datos de la tabla que construyeron en
el primer punto, y ubicaron las parejas ordenas de puntos, del tiempo con la respectiva altura y trazaron
los segmentos entre cada par consecutivo de puntos. Cabe resaltar que a pesar de que los estudiantes
habian construido la tabla con valores del tiempo enteros hasta 14,37, en la grafica solo lo hicieron hasta
el tiempo igual a 5, en la se muestra el comportamiento de solo del cilindro de radio mayor.

Podrian establecer
una manera para
especificar

¢ Cuanto cambia
la altura con
respecto al
tiempo? ¢(Qué
datos requieres
para ello?

Necesitamos saber la altura que tiene el agua al
trascurrir una hora y tabular con diferentes tiempos.
Ej. en el respaldo de la hoja [ver imagen G1- S3-
TA-4- VIVYCAM 9]

Si, el resultado seria un valor aproximado del valor
de la altura del liquido respecto al tiempo que lleve
Ilaméndose el tanque. La altura aumenta en
relacién en la que aumenta el tiempo, radio, el
tiempo, altura del liquido y el tanque.
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GRADO NOVENO
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Imagen 16: Respuestas — tarea 3 - p4 — inst A - G9 — tanque A

Anélisis
pregunta 4

Los estudiantes de la Institucién A muestran AM2 y AM3, pues coordinan la direccion de cambio del
tiempo con la direccion de cambio del volumen, asi mismo, coordinar la cantidad de cambio entre dichas
magnitudes. En la imagen 15 se muestra que cambian de tecnologia, pasan de la TD a l&piz y papel.
Ademas, realizan calculos en la calculadora, para hallar el volumen de la forma 1 del tanque (cilindro de
radio mayor) 1y, calculan el volumen de la forma 2 del tanque (cilindro de radio menor), también
calculan el volumen total sumando forma 1 y forma 2. Seguidamente identifican el tiempo total de
Ilenado que GeoGebra arrojaba. [a pesar de que los estudiantes reconocen una razon de cambio de llenado
“global”, saben también que una de las formas tardard mas en llenarse; igualmente saben que la altura de
Ilenado en cada forma incrementara a diferente ritmo. La AM4 se hace presente cuando los estudiantes
dividen el volumen total del tanque entre el tiempo total de llenado, hallando una razén de cambio
promedio de llenado.

Al revisar la grabacion se observa que los estudiantes de la Institucién B hacen uso de los conceptos
previos para idear una estrategia de solucion. Esto se manifiesta cuando un estudiante le dice a su
compariero "bueno, entonces esto es como lo de las funciones, establecer (...) como un patron para decir
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GRADO NOVENO

G1. NOVENO (INSTITUCION A) ‘ G3. NOVENO (INSTITUCION B)

coémo cambia el tiempo con respecto a la altura del liquido en el tanque™ [hacen una lista de los elementos
que consideran necesarios para poder establecer cuanto cambia la altura del liquido con respecto al
tiempo]. Cuando uno de los estudiantes afirma “lo primero que podriamos especificar seria que cada vez
que aumente el tiempo aumenta la altura (...) porque aqui nada se puede disminuir” se pone en manifiesto
[AM2].

Los estudiantes movilizaron el deslizador desde que el tiempo era una hora, para mirar cuanto cambia la
altura. Luego, ubicaron el deslizador en dos horas, y observaron que no aumento el doble de 18 cm
[tenian la premisa que iba a aumentar el doble, porque, el aumento debia ser el mismo (18 cm), dado que
un cilindro tiene un radio de 1,5y el otro de 3 m]. En estas acciones se pone en evidencia que el
programa permite a los estudiantes comprobar sus hipotesis o conjeturas, asi mismo, permite modificar
sus estructuras y esquemas mentales.

Posteriormente, ubicaron el deslizador en tiempo igual a tres horas y encontraron la diferencia entre la
altura contenida para este tiempo y la altura correspondiente para el tiempo inmediatamente anterior.
Debido a que el valor obtenido fue de 18, los llevo concluir que cada hora crece 0,18 m, en la parte
inferior del tanque. [AM4]

¢Es posible
conocer la rapidez
con la que cambia

si, aunque eso depende del radio. En el cilindro
inferior, la altura del liquido crece cada hora un
11.3/2 = 5,65 m"3/hora aproximado de 0.18 metros, mientras que en

:?qilitgéae?,m cilindro _superior aumenta el doble cada hora
el tanque? porque tienen un radio de 1.5 m.
En la respuesta dada en el cuestionario, los estudiantes de la institucion A manifiestan una AM4, pues
toman el tiempo total de llenado (obtenido en la simulacién) y lo dividen entre dos [dado que toman el
L tanque como una sola figura que estd compuesta por dos formas diferentes] obteniendo una razén de
Analisis llenado promedio.
pregunta 5

Los estudiantes de la institucion B, en la respuesta dada en el cuestionario, evidencian una razon de
cambio promedio, poniendo en manifiesto una AM4. Al hacer una revisién a la grabacién se observo que
para dar respuesta a esta pregunta hicieron uso de las acciones materiales realizadas en el punto anterior.




Tabla 12: Respuestas y andlisis - Tarea 3, Grado noveno, tanque B
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GRADO NOVENO

PREGUNTA

G1. NOVENO (INSTITUCION A)

G3. NOVENO (INSTITUCION B)

TANQUE B

En el tanque B, ¢Qué
es lo que

cambia? Justifiquen
su respuesta

cambia la altura del liquido con el paso del
tiempo por qué y (la altura del liquido) es la
variable dependiente.

En el tanque B, ya que son dos figuras unidas de diferente
radio y ambos no son cilindros, uno es un cilindro y posee
el radio menor (2m) ubicado encima del cono que posee un
radio de 4m y esta boca abajo.

Andlisis pregunta 1

Al revisar la grabacion se encuentran que tanto los estudiantes de la institucién A, como los estudiantes de la
institucion B, replican los procesos de solucion empleados en el problema anterior (tanque A), al igual en
ambas instituciones se hace un cambio de tecnologia, pasan de la TD al uso de lapiz y papel.

Los estudiantes de la institucion A, en la respuesta dada en el cuestionario ponen en manifiesto una AML1,
pues coordinan los cambios del tiempo con los cambios en la altura del liquido y reconoce una relacion de
dependencia entre dichas magnitudes. Al revisar la grabacion se encuentra que los estudiantes compararon la
altura en tiempos exactos (es deciren 1, 2, 3 Y 4 HORAS) y observaron a partir de los datos arrojados por el
programa los valores de la altura del liquido. De igual manera determinan el volumen de cada una de las
formas que conforman el tanque B. Buscaron valores exactos en el tiempo en los que se les facilitara realizar
calculos mediante el uso de la calculadora y en lapiz papel. Manifestaron que les hizo falta la representacion

tabular del problema.

Revisando las grabaciones, los estudiantes de la institucion B, movieron el deslizador, tomando valores
enteros de tiempo 1, 2, 3, ...11 y 11,729 horas, observaron la altura del liquido para cada uno de estos tiempos
y los registran en lapiz y papel, elaboran una tabla de valores en la que se relaciona el tiempo y la altura,
aclarando que la altura total del tanque es de 4m. Como se muestra en la imagen 16, se evidencia que los
estudiantes coordinan la direccidn de cambio del tiempo con la direccién de cambio en la altura del liquido,
asi mismo, coordina los cambios de una variable con los cambios en la otra, manifestando AM1 y AM2.
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PREGUNTA

G1. NOVENO (INSTITUCION A) G3. NOVENO (INSTITUCION B)
Altyra
H 5
1,061
14237 m
1L53 M
T &40 ™
BT -
428
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o

Imagen 17: Tabla LP TB instB

Describan ¢, Como
cambia la altura
del liquido
contenido en

el tanque?

La segunda figura se demora menos en llenar
por que el volumen es menor
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G1. NOVENO (INSTITUCION A) G3. NOVENO (INSTITUCION B)

Andlisis pregunta 2

Los estudiantes de la institucion A, observaron, a partir de la simulacion, los cambios en la velocidad
de cambio en la altura. Un estudiante manifiesta “después de que se llena la primera figura es menos
el tiempo necesario para llenar el tanque” en esta afirmacion se evidencia una AM3, pues reconocen
el cambio en el tiempo de manera cualitativa y lo coordinan con el volumen. Sin embargo, al parecer
confundian o no les era clara la diferencia entre volumen y altura, pensaban en la variable volumen
cuando referian a la altura [obstaculo generado por la presentacion en la velocidad de llenado que se
daba inicialmente]

Los estudiantes de la institucion B en la frase: “existe una relacion entre tiempo y altura por que los
dos aumentan simultdneamente” evidencian una AM1 y AM2, pues coordinan la direccion de
cambio del tiempo con la direccion del cambio de la altura. Observando la grabacion se puede
apreciar que los estudiantes intentan buscar alguna regularidad con los cambios es la altura del
liquido [ tenian como premisa que los cambios en la altura del liquido iban a ser constantes como
sucedio con el tanque A]. En este proceso, hallaron las diferencias entre la altura del liquido en un
valor del tiempo, y la altura del liquido en el tiempo inmediatamente anterior [recuérdese que
tomaron valores enteros de tiempo], poniendo en manifiesto una AM3. Una vez se dieron cuenta que
dichos cambios en la altura del liquido no eran uniformes, intentaron dar una explicacion de este
fenémeno.

Estudiante 1: " se puede hallar una relacion de como cambia la altura desde que comienza el cilindro,
pero es muy dificil hallar una relacién antes del cilindro, porque el cono (...) sus lineas van
diagonales (refiriéndose a la generatriz) ésea, son asi como las manitos” (une las manos desde las
mufiecas Y las separa desde la punta de los dedos, asemejando la forma de un cono)

- Estudiante 2: "entonces al momento de subir el liquido, se va a llenar mucho mas rapido la parte de
abajo que la parte de arriba, [AM2] porque la parte de arriba en mas ancha"

- Los estudiantes justifican que, si existe una relacion entre el tiempo y la altura, porque si aumenta
el tiempo, aumenta la altura [AM2], pero no es una relacion "exacta™ porque no se puede garantizar
que sea igual [los cambios en la altura que va tomando el liquido no son uniformes] y lo justifican




96

GRADO NOVENO

PREGUNTA

G1. NOVENO (INSTITUCION A)

G3. NOVENO (INSTITUCION B)

por que el cono es la tercera parte de un cilindro.

- Estudiante : " aca (sefiala con el cursor el cilindro) si yo hago que x sea la altura 'y Y el tiempo, me
puede dar una relacion su yo hago una operacion, porque esto (sefiala con el cursor el lado del
cilindro) esté igual es una linea recta (...) no me va a afectar, pero mire aca (sefiala con el cursor la
generatriz del cono) esta en diagonal, aca se va a llenar mas rapido la primera puntica (se refiere al
vértice del cono) que este pedazo (sefiala con el cursor la parte superior (base) del cono"

Iratze: "no existe una variacion exacta, por ejemplo, que yo diga cada hora la altura aumenta un
metro, no, porgue no se puede™ [argumentan que no es posible, debido a que no encuentran una
expresion algebraica que representara el crecimiento de la altura]

Los estudiantes identifican que la velocidad con la que crece la altura del liquido, en la parte del
cono, va disminuyendo a medida que aumenta la altura del liquido.

Realicen un
bosquejo de la
gréfica en la que se
represente el cambio
de la altura Vs
tiempo

[ver imagen G1- S3- TA-4- VIVYCAM 9]
3 | Realicen un bosquejo de la 77 R '

34T Y,
represente el cambio de la 2 & V4

grafica en la que se
altura Vs tiempo

A
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Imagen 18: Respuestas - tarea 3 - p3-inst_A - G9 — tanque
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G1. NOVENO (INSTITUCION A) G3. NOVENO (INSTITUCION B)

Andlisis pregunta 3

Los estudiantes de la institucion A reconocen que ambas magnitudes crecen AM2 y la representan
con una grafica. Intentan buscar una representacion algebraica que concuerde con la representacion
grafica realizada, pero no logran identificar la grafica adecuada. Por otro lado, se observa en la
grafica un manejo inadecuado de las escalas para realizar gréaficas.

Los estudiantes de la institucion B reconocen que "la grafica va a tener una forma rara"”, para tener
mayor precision, decidieron realizar la grafica en GeoGebra. Para ello ubicaron los puntos de las
parejas ordenadas que obtuvieron en el momento de construir la tabla de valores. Luego, unen un par
consecutivo de puntos con segmentos. A pesar de que los estudiantes no realizaron una verbalizacion
de la consciencia de la razon de cambio promedio; el proceso de construccion fue realizado con
segmentos de rectas secantes contiguas para el dominio, evidenciando asi una AM4.

Podrian establecer
una manera para
especificar ¢ Cuanto
cambia la altura
con respecto al
tiempo? ¢ Qué
datos requieres
para ello?

Suponiendo que el tiempo esta expresado en | No, porque su primera parte no es una figura exacta o
horas completa, es un cono. Requeriria para ello el tiempo,
Por cada hora aumenta 0,398 m”3 radio y la altura.

Analisis pregunta 4

Al revisar la grabacion, los estudiantes de la institucion A comparan los cambios en ambas
magnitudes atendiendo el movimiento del deslizador con el cursor, aumentan una centésima en el
deslizador tiempo y observan cuanto cambia en la magnitud altura poniendo en manifiesto una AM3.
Buscan regularidades y reconocen gue el fendmeno no se comporta de manera constante en el
recipiente en forma de cono. Ademas, reconocieron que es constante la diferencia cuando se llena el
cilindro. [lo hicieron a partir de las diferencias entre las alturas]

Los estudiantes de la institucion B, teniendo en cuenta la discusion dada en el segundo punto,
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PREGUNTA

G1. NOVENO (INSTITUCION A) G3. NOVENO (INSTITUCION B)

afirman que no es posible establecer una manera de cuanto cambia la altura con respecto al tiempo.
Un estudiante manifestd “no es posible porque no crece con una razon exacta” [se refiere a que los
incrementos o cambio en la altura del liquido del cono no son uniformes, asi los cambios en el
tiempo lo sean]

¢ Es posible conocer
la rapidez con la que
cambia la altura del

liquido en

el tanque?

Si es posible, gracias a la

herramienta que estamos utilizando, aunque
manualmente es mas extenso. porgue nos brinda dos
3996/11.719 =0,398m"3/hora datos automéaticamente: el tiempo y la altura del
liquido.

Andlisis pregunta 5

Revisando la grabacion de los estudiantes de la institucion A un estudiante manifiesta “dividimos la
altura dividiendo el tiempo da una razon de llenado”. Esta afirmacion junto con la respuesta dada en
el cuestionario evidencia una AM4 razén de cambio promedio. Esta misma accién mental se puede
corroborar durante la entrevista cuando se les pregunta que si la razén de llenado en el cono es la
misma que la razén de llenado en el cilindro, a lo que los estudiantes responden que no es la misma,
un estudiante afirma “nosotros lo que hicimos fue tomar toda la altura del tanque” lo interrumpe el
otro estudiante para complementar “y supimos que la velocidad de llenado era constante, entonces,
sacamos como el promedio”. Al tomar el tanque completo, los estudiantes estan dando muestras de
una comprension de una razén de cambio promedio a nivel cualitativo (no diferencian dos
comportamientos de llenado diferentes, afectados por la forma del tanque).

Los estudiantes de la institucion B a pesar de que reconocen que debe ser posible gracias al software
que se estd empleando, resaltando el potencial para realizar calculos y precision de las simulaciones.
Muestran una incongruencia con la respuesta anterior.




4.1.3.2 Grado décimo

Tabla 13: Respuestas y andlisis - Tarea 3, Grado décimo, tanque A

TANQUE A

PREGUNTA GRADO DECIMO
PREGUNTA G2. DECIMO (INSTITUCON A) G4. DECIMO (INSTITUCION B)
En el tanque A, ¢ Qué la altura del liquido inflamable dentro del tanque
es lo que cambia? El tiempo y los metros cubicos (m"3) del segun el tiempo, entre mas tiempo se esté
Justifiquen su liquido inflamable que contiene el tanque. Ilenando pues va a estar subiendo la altura del

respuesta

liquido en el tanque.

Anélisis pregunta 1

Tanto los estudiantes de la institucion A como los estudiantes de la institucion B, movilizaron el
deslizador rapidamente para visualizar el comportamiento general del llenado del tanque, de igual
manera, movilizan el deslizador mas despacio para tener una idea mas real del fendmeno. Con
estas acciones se evidencia que el programa influye en las estrategias de solucion al problema, en
las hipdtesis y conjeturas a las que puede llegar los estudiantes.

Los estudiantes de la institucion A durante la entrevista manifiestan “el tiempo siempre cambia y
los metros (...) es un cilindro, entonces ahi nos dimos cuenta de que se iba llenando
constantemente, a diferencia de por ejemplo el cono que al inicio se llena mas rapido y después
mas lento " en esta afirmacion, se interpreta que los estudiantes realizan una descripcion
cualitativa de la cantidad de cambio, poniendo en evidencia una AM3. Otro estudiante manifiesta
que “A medida que va pasando el tiempo, los metros cubicos aumentan” AM 2

Los estudiantes de la institucion B inicialmente movilizaron deslizador, luego lo animaron, para
visualizar qué sucedia y qué cambia en el tanque. Un estudiante, al ver la animacion, reconoce que
"cambia la altura del liquido(...) segun el tiempo" (AM1). Con respecto a lo anterior podria
decirse que hubo un proceso de instrumentacion con los estudiantes, pues la herramienta les
brindé la posibilidad de generar estrategias de resolucion, construir y modificar sus esquemas,
permitiéndoles evolucionar las concepciones previas. A su vez, la evolucion de esquemas
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PREGUNTA

GRADO DECIMO

PREGUNTA

G2. DECIMO (INSTITUCON A) | G4. DECIMO (INSTITUCION B)

mentales que permite la instrumentacion favorece el paso de una accion mental a otra de mayor
complejidad.

Describan ¢ Como
cambia la altura

del liquido contenido
en el tanque?

Cambia en razon al tiempo, es decir cuando el

tiempo aumenta, los m"3 contenidos en el Cambia la rapidez de llenado (del radio menor)
tanque también aumentan, pero cuando llega a |del cilindro de mayor radio con la de menor,

la parte del radio menor se llena mas rapido, porque tiene mas capacidad el cilindro de radio
porgue su volumen es menor. mayor, lo que hace que se demore menos el de

radio menor ya que no tiene la misma capacidad.

Anélisis pregunta 2

En la respuesta dada por los estudiantes de la institucion A en el cuestionario, se puede apreciar en
“Cambia en razon al tiempo, es decir cuando el tiempo aumenta, los m”3 contenidos en el tanque
también aumentan” una AM1 y AM2.

En las respuestas brindadas en la Institucion B en expresiones como “el mas pequefio tiene menos
espacio, entonces, tiene menos capacidad de liquido inflamable” y "entre mas capacidad, mas se
demora para llenar" se hace evidente la presencia de AM2.

Movilizaron el deslizador hasta que la altura del liquido era de 2 m (hasta llenar el cilindro de
radio mayor), encontrando que el tiempo trascurrido es de 11.3 horas. Contintan moviendo el
deslizador hasta que se llena por completo el tanque, y determinan que el tiempo transcurrido fue
de 14.037 horas. En esta accion se evidencia una AM3, dado que cuantifican el tiempo de llenado
y lo coordinan con la altura de los cilindros que conforman el tanque.

En el momento en que los estudiantes hacen uso de la calculadora para hallar el tiempo que se
demord en llenar el segundo tanque (encontrando la diferencia entre los tiempos de llenado del
tanque de radio mayor y la figura completa) estamos en presencia de AM3.
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PREGUNTA

Realicen un bosquejo
de la gréfica en la que
se represente el cambio
de la altura Vs tiempo
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GRADO DECIMO

PREGUNTA

G2. DECIMO (INSTITUCON A)

G4. DECIMO (INSTITUCION B)

t=14.04

®
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Imagen 22: Respuestas - tarea 3 - p3.2-inst_B - G10 — tanque A

Analisis pregunta 3

Se encontrd que los estudiantes de la institucion A no usaron la tecnologia para realizar la gréfica.

ESTUDIANTE 1A: "col6calo por ejemplo a 10 segundos para ver en cuanto esta"

ESTUDIANTE 2A: “Ahi si toca mejor con el cursor” [pone la flecha del mouse en el deslizador y
lo moviliza con el teclado]. Se muestra una accion material de cuantificar uniformemente,
reconociendo que cuando se anima con el mouse se presentan velocidades no uniformes, a
diferencia del teclado con el cual se puede controlar el cambio. AM3

En entrevista posterior, manifestaron que a partir de los cambios controlados identificaron que
cada “0,5 segundos la altura del liquido aumentaba en 0,01 Dando indicios de AM1, AM2, AM3
y pistas de AM4 [pues estéa intrinseca una nocidn de pendiente].

Una accion material realizada consistid en elegir un intervalo cercano al cambio de forma del
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PREGUNTA

GRADO DECIMO

PREGUNTA

G2. DECIMO (INSTITUCON A) | G4. DECIMO (INSTITUCION B)

tanque e identificar la razon de cambio [contando los movimientos del cursor y observando la
gréafica, simultdneamente visualizar cuando se presentaba el cambio de forma]. Esto les permitio a
los estudiantes validar conjeturas y corregirlas pues se dieron cuenta que aumentaba “una linea”
cada 0,06 segundos.

Otro aspecto fundamental frente a uso de tecnologia y acciones materiales estd asociado a que
pudieron reiniciar varias veces la simulacion, llevando a valores de cero en el deslizador y repetir
la observacion, cuantas veces quisieran.

En la Institucién B, los estudiantes inicialmente realizaron la gréafica en hoja y papel. Para ello,
tomaron el tiempo en el que se lleno el tanque de radio mayor con su respectiva altura. Luego
tomaron el tiempo total empleado en llenarse el tanque y lo ubicaron con la altura total del tanque.
Luego, hicieron el bosquejo de la grafica en el mismo archivo de GeoGebra, utilizando la
herramienta de "segmentos”. Dado que la grafica la realizan con segmentos de rectas secantes
continuas, se evidencia una AM4.

- "digamos que aqui asi es el cilindro de radio mayor" (traza un segmento desde el origen del
plano, con una pendiente suave, [0,5]) [cuando dice 'digamos que aqui asi", se esta refiriendo al
comportamiento de la altura del liquido en el intervalo de (0, 11.3) h].

- "entonces digamos que el llenado es constante del cilindro (...) entonces, como el otro tiene
menos radio y tiene un llenado mas rapido, entonces esta [se refiere a la grafica del llenado del
tanque de radio menor] ya no iria igual a la otra, sino, ya iria un poco mas rapido que la anterior"
(traza un segmento desde el lado final del segmento anterior, con una pendiente mayor, [2]) AM3
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PREGUNTA GRADO DECIMO
PREGUNTA G2. DECIMO (INSTITUCON A) G4. DECIMO (INSTITUCION B)
- Cada 0,06 s la altura del liquido aumenta en | Una manera para especificar cuanto cambia la

. 0,01m"3 altura con el tiempo, requerimos datos como la
Podrian establecer una . . L : .-
manera para especificar | Analizar con varios datos cua[ es la variacion. |altura en metros y el tiempo en r]oras, para asi ir
. Cuanto cambia la - Cuando llega al tanque de radio menor su Ilenado una hora poder saber cuanto lleno en
¢ altura aumenta en 0,01m”3 cada 0,02 s metros de altura, e ir mirando cuénto va subiendo

altura con respecto al
tiempo? ¢ Qué datos
requieres para ello?

la altura segun las horas y restar la hora de
Ilenado siguiente con la anterior para poder saber
cuanto hay de diferencia de llenado entre cada
hora.

En Institucion A, en la entrevista, ante la pregunta ;Cémo encontraron esa respuesta? los
estudiantes contestaron "con el programa, empezamos a mirar aumentando de 1 en 1 y mirando
cada cuanto de tiempo aumentaba 0,01 m”3, entonces cada 0,06 segundos el volumen aumentaba
0,01" en la afirmacion se manifiesta una AM3. Ademas, reconocen que en la segunda forma del
tanque A (cilindro de radio menor) la razdn de llenado es tres veces més répido

Revisando los videos se encontr6 que los estudiantes realizaban los movimientos de deslizador
ordenadamente y coordinaban y comparaban los cambios den el tiempo y la altura del tanque. Al
contar los movimientos del cursor y al determinar regularidades de cambio para cada forma del

- tanque estamos en presencia de AM 1, 2, 3y 4.
Anélisis pregunta 4

Revisando la grabacion, en la institucion B, los estudiantes presentan un dialogo que da cuenta del
proceso que llevaron a cabo para saber cuanto cambia la altura con respecto al tiempo.
- Estudiante 3: "entre mas tiempo de llenado, pues, mas altura del liquido™ [AM2]

- Estudiante 4: "lo que tenemos que hacer es saber cuanto se Ilend en una hora, luego en dos y asi"
AM3

mueven el deslizador a una hora y observan que la altura es de 0.18 m, lo que da pie a que a que
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PREGUNTA

GRADO DECIMO

PREGUNTA

G2. DECIMO (INSTITUCON A) | G4. DECIMO (INSTITUCION B)

los estudiantes tomen como premisa que siempre va a aumentar 0,18 m cada hora. [la informacion
que les arroja el programa favorece la elaboracion de conjeturas] Sin embargo, cuando los
estudiantes movilizan el deslizador a 2 horas, 3 horas y asi sucesivamente hasta alcanzar la altura
del tanque de radio mayor (2 m) se dan cuenta que no siempre aumenta 0,18 m. [en este caso, el
mismo programa les hace dudar la conjetura inicial]. Para validar o no la conjetura los estudiantes
hacen uso de otras tecnologias como el lapiz papel. De nuevo se evidencia que el software
favorece construir y modificar los esquemas mentales, proceso en el que se destaca la
instrumentacion.

¢ Es posible conocer la
rapidez con la que
cambia la altura del
liquido en el tanque?

-Tanqgue de radio mayor la rapidez de llenado del
cilindro de radio mayor es de 0.18m constantes
0,01/0,06 = 1m"3/6 s por cada hora, pero, cuando acaba sus dos metros
de altura a las 11.31 horas transcurridas, empieza
- Tanque de radio menor con el cilindro de la mitad de ese radio,
avanzando 4 veces mas rapido que el cilindro de
0,01/0,02 = 1m"3/2 s mayor radio.

Analisis pregunta 5

Analizando las respuestas brindadas por los participantes de la Institucion A, es evidente la
presencia de AM3y AMA4. En el siguiente fragmento se presenta un buen ejemplo:

PROFESOR:” si yo les pregunto ¢ cuanto tiempo tarda ese tanque en llenarse? Ustedes que me
dirian.

ESTUDIANTE 1A: "pues yo tomaria la altura (refiriéndose a la altura de cada tanque) y dividiria
por esto [aludiendo la razon de llenado]”

ESTUDIANTE 2A: “Si calculariamos los dos [aludiendo al tiempo de cada tanque] ... no sabemos
si podemos calcular los dos al mismo tiempo, por el hecho de que cada uno tiene un volumen y un
radio diferente, entonces puede que tengan la misma altura, pero se va a llenar uno mas rapido que
el otro”.

Dentro de las acciones materiales mas destacadas estaban, repetir el experimento, contar los saltos
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PREGUNTA

GRADO DECIMO

PREGUNTA

G2. DECIMO (INSTITUCON A) | G4. DECIMO (INSTITUCION B)

de manera uniforme, comparar valores en las magnitudes y estimar diferencias entre ellas.

Institucion B

Cuando los estudiantes dan como respuesta “la rapidez de llenado del cilindro de radio mayor es
de 0.18m constantes por cada hora” se evidencia una AM4, pues se esta tomando una razén de
cambio promedio, para cambios uniformes en el tiempo.

Las acciones materiales que realizaron en el punto anterior se sirvieron de insumo para dar
respuesta a esta pregunta. En el dialogo realizado entre los estudiantes se observa que un
estudiante manifiesta “en el tanque de aca abajo (sefiala con el dedo el tanque de radio mayor)
avanza 0,18 m cada hora (se refiere a la altura del liquido), pero cuando llegamos a los 2 m, ya de
aqui avanzamos cuatro veces mas rapido™ con esta afirmacion se evidencia que los estudiantes
reconocen un punto de inflexion en el que cambia la pendiente. [con las acciones materiales
realizadas, se podria pensar que estan en una AM4]

Tabla 14: Respuestas y andlisis - Tarea 3, Grado décimo, tanque B

PREGUNTA

GRADO DECIMO

G2. DECIMO (INSTITUCION A) | G4. DECIMO (INSTITUCION B)
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PREGUNTA

GRADO DECIMO

G2. DECIMO (INSTITUCION A)

G4. DECIMO (INSTITUCION B)

TANQUE B

En El tanque B,
¢Qué es lo que

El tiempo y los metros cabicos (m”3) del liquido

La altura de liquido del tanque segun el tiempo,

cambia? inflamable que contiene el tanque y la parte de entre mas tiempo esté llenando pues va a estar
Justifique su abajo esta en forma de cono y no de cilindro. subiendo la altura del liquido en el tanque.
respuesta
Los estudiantes manifestaron que lo que cambia principalmente en la situacion, era el tiempo y la
cantidad en metros cubicos de liquido. También reconocieron que las formas de los tanques cambian y
por ende cambiaban las alturas y tiempos de llenado.
Analisis ; ., e .y, . ... ;
orequnta 1 La revisar la grabacién de la institucion B, se aprecia que, inicialmente mueven el deslizador para ver

qué es lo que cambia, luego lo animan. En el dialogo realizado se aprecia que un estudiante de dice a
su compaiero “cambia la altura del liquido inflamable dentro del tanque B, [...] segun el tiempo, entre
mas tiempo se esté llenado pues va a estar subiendo la altura del liquido" poniendo en manifiesto las

AM1y AM2
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GRADO DECIMO

G2. DECIMO (INSTITUCION A) G4. DECIMO (INSTITUCION B)

Describan (,Como
cambia la altura
del liquido
contenido en

el tanque?

Como la parte inferior es en forma de cono, por
lo tanto, al inicio de este el tanque se llena mas
rapido y cada vez que la altura en el cono se
vuelve mas lento, hasta que llega al cilindro
donde ya es constante

Cambia la rapidez de

llenado, en el cono se demora mas el liquido a
medida que va subiendo, en cambio en el cilindro la
velocidad de llenado es constante.

Anélisis
pregunta 2

Las respuestas de los participantes de la institucion A, estaban enfocadas a la manifestacion de forma
verbal y descriptiva la manera en que iba cambiando la altura en el tanque, reconociendo que crecia
mas rapido en la parte inicial del tanque en forma de cono y mas lento a la medida en que se iba
ampliando el radio. También reconocieron que cuando se llegaba al cilindro la altura crecia de forma
constante.

Se observé que para el analisis de llenado del tanque B los estudiantes observaron de manera ordenada
[aparentemente se habia presentado un aprendizaje sobre como observar patrones de comportamiento].
Cuando Estudiante 2A manifiesta que "cada vez que va aumentando la altura, necesita mas tiempo para
llenarse™ esta aludiendo al cono y como su forma afecta el comportamiento creciente de la altura. Lo
anterior fue apoyado por la accion material de movilizar el deslizador con el cursor, observando cuanto
cambiaba la altura al cambiar una unidad en el tiempo. AM 3 y AM4

Institucion B

- animan el deslizador para visualizar de una manera semejante a la realidad como cambiaba la altura
del liquido. Los estudiantes reconocen que los tiempos de llenado en cada una de las formas son
diferentes, ademas, identifican que la rapidez de llenado en cono va disminuyendo a medida que la
altura del liquido crece [AM2]. Para justificar este fendmeno, el estudiante 4 se dice a su compariero
“invéntese ahi dos tridngulos, uno hacia aqui y el otro hacia acé, [sefiala, con el dedo, al cono formado
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PREGUNTA GRADO DECIMO
G2. DECIMO (INSTITUCION A) G4. DECIMO (INSTITUCION B)
dos triangulos, de tal manera que, desde una vista frontal, se completara un cilindro], le esta quitando
es0". En este caso, la simulacion favorece la visualizacion 3D para completar el cilindro, a partir del
cono, lo que les permite dar una explicacion ldgica y modificar sus estructuras mentales.
- Estudiante 4: "al comienzo como no tiene espacio llena mas rapido (...) como es un cono, el liquido se
va demorando méas cada vez que va subiendo, hasta que llega al cilindro que es totalmente parejo,
entonces, se llena a una velocidad constante” [AM2]
VER IMAGEN G2 S3-TB-3-VERYAND 10 rr- 1
‘Realicen un bosquejo de | a el i e S
o o v e | / TH RSN
- represente el cambio de la / ; - .
Reallcgn un v“po .
bosquejo de la Eﬁ L A0 Qe \\p(z Y5
gréfica en la que o s o) b
se represente el b d ol

cambio de la
altura Vs tiempo

.\_‘

Imagen 23: Respuestas — tarea 3 - p3-inst_A - G10 — tanque B

Imagen 24: Respuestas - tarea 3 - p3-inst_B - G10 — tanque B
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Analisis
pregunta 3

Cuando el estudiante 2A expresa "En este punto es cuando esta en el cono [haciendo referencia a la
primera forma del tanque] como vemos al principio va aumentando mas rapido a medida que el tiempo
pasa, pero luego como que la altura se empieza a volver mas lenta, entonces empieza rapido y luego
como que se normaliza y cuando llega a este punto [sefialando el punto de cambio de forma] es cuando
llega al cilindro y ahi se vuelve constante” AM1, AM2, AM2* AM 2** AM3 y AM5

Institucion B

Para realizar la gréfica los estudiantes registran los valores de la altura de llenado para cada uno de los
tiempos en lapiz y papel, es de aclarar que los registra de manera desorganizada (no los registran en
tabla). Usaron la calculadora, para saber cuanto subia el volumen cada vez que cambiaban el tiempo.
Para ello, hallaron las diferencias entre la altura del liquido obtenida en un tiempo, con la altura
obtenida en el tiempo inmediatamente anterior. de esta manera cuantifica los cambios en cada una de
las variables, evidenciado una AM3. Esta accion mental se corrobora en la entrevista cuando se les
pregunta ;como hicieron para tener estos valores?, a lo que responden “supimos cuénto se llenaba en
una hora, supimos lo que llenaba en dos horas, le reste lo que llenaba en una hora a las dos horas, y me
dio esto (sefiala la hoja en donde habian hecho los calculos) 6sea que esto lo que llena de mas en dos
horas, (...) ahora, lo que lleno en dos horas se lo resto a lo que llenaron en tres horas para saber que
Ileno de més"

En el proceso de realizar la grafica, ubicaron las parejas ordenas de puntos, del tiempo con la
respectiva altura del liquido y trazaron los segmentos de recta secantes entre cada par consecutivo de
puntos. Evidenciando una AM4.
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Podrian establecer
una manera para

En el cono la altura cada vez va a aumentar mas
lento y ya en el cilindro esta se vuelve constante,
y se requiere tomar la altura del liquido en
diferentes intervalos

Una manera para especificar cuanto cambia la
VER IMAGEN G2- S3-TB-4- VERYAND 10

altura con el tiempo, requerimos datos como la

especificar :
L . altura de llenado en metros y el tiempo en horas,
¢Cuanto cambia T A - ;
la altura con para asi ir llenando una ho_ra y poder saber cuanto
O.o04 0.22 llend en metros de altura, ir mirando cuanto va
respecto al ,O , 2290\ con : p
tiempo? ¢ Qué ) TR sublendo_la gltura segun las h_oras y restar la hora de
datos ré ieres 0,0 yi 0,228 © llenado siguiente con la anterior para poder saber
g o B KW o cuénto hay de diferencia de llenado entre cada hora.
para ello? 0,03 0,33 I
O,0A4A 0,363 9
En la institucion A, en la respuesta brindada por el estudiante 1A "Tomamos medidas y nos dimos
cuenta que lo que deciamos era verdadero, que entre mds arriba estaba mas lento”. Revisando el video
se encontrd que dentro de las acciones materiales realizadas por la pareja de estudiantes ellos
realizaron incrementos uniformes e iban anotando los valores en una tabla [tecnologia de lapiz y papel]
y calcularon diferencias y a su vez diferencias entre las diferencias buscando patrones de regularidad,;
asi mismo, usaron calculadora y comprobaron ciertas hipétesis usando la informacion que GeoGebra
Analisis les arrojaba. Estamos en presencia de AM2**
pregunta 4

En el siguiente fragmento es de interés:

ESTUDIANTE 1A: “por ejemplo aca [grafica] hay de diferencia era 17 en estos 9 y pues asi debe ser
menor”

ESTUDIANTE 2A: “entonces pues cada vez que poniamos un nuevo dato la diferencia que se veia, no
se veia como un patréon y siempre era diferente, entonces como que no podiamos predecir...”
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Frente a estas acciones se dan muestras de un fuerte razonamiento covariacional que al parecer fue
afectado por el medio en el cual se estaba realizando (lapiz y papel), pues a pesar de que los estudiantes
registraron sus datos a partir de la exploracién con el programa, hallaron las diferencias con la
calculadora y al buscar las diferencias de las diferencias y al no tener buena cantidad de datos
registrados, abandonaron la tarea. Frente a esto queda como posibilidad para futuros estudios disponer
de una tabla dindmica en la que se muestren las diferencias y los estudiantes sigan ese proceso de
conjeturacion.

Dentro de las acciones materiales evidenciadas estan:

reiniciar el deslizador o el experimento, controlar y contar los saltos con el cursor, comparar valores de
entre magnitudes y estimar diferencias entre los valores cambiantes en una misma magnitud.

Institucion B

haciendo uso de las acciones materiales realizadas en el punto anterior, dan respuesta a la pregunta
describiendo lo que realizaron en el punto anterior. Un aspecto a resaltar es que a pesar de que los
estudiantes coordinaron los cambios en las variables, tomaron cambios uniformes en el tiempo y
tomaron cambios mas refinados en la variable independiente, no hallaron la razén entre dichos
cambios, este hecho les dificultd llegar a una AM5.

¢Es posible
conocer la rapidez
con la que cambia
la altura del
liquido en

el tanque?

Es posible porque tenemos

una figura en 3D que nos muestra como cambia, la
rapidez la podemos saber exactamente utilizando el
método mencionado en la pregunta anterior.

0,004m~3/0,01s. =cilindro
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Analisis
pregunta 5

Los estudiantes verificaron valores simultaneos entre variables y establecieron una razon especifica a
través de la informacion de GeoGebra. Sin embargo, es necesario reportar que dicho avance se di6 en
gran parte por la materializacion de ciertas acciones. Entre ellas:

-La accion material de mover deslizador de manera ordenada, permitio reconocer cantidad de cambio
AM3 y establecer la razén de cambio promedio por unidad de tiempo AM4 lo anterior en relacion a los
tanques en forma cilindrica.

- En el tanque en forma de cono, se les dificultd establecer razones de cambio cuantitativas pues no
podian hallar valores especificos a pesar de reconocer la naturaleza [cualitativa] del cambio presentado
en el fendmeno. Sin embargo, en alguna medida hay indicios de AM2** puesto que utiliza cambios
coordinados y cuantificados en una variable, pero solo le sirve para describir de manera cualitativa el
cambio aludido a direccion. Lo anterior se hace visible en “podriamos tomar uno a uno [refiriéndose al
tiempo] y ver como es el comportamiento™ los estudiantes hicieron una pseudo tabla y encontraron que
cada vez se va disminuyendo mas el crecimiento en la altura del cono.

Institucion B

Con la respuesta dada en el cuestionario, se infiere que los estudiantes insindan de una manera muy
sutil un principio de la AM5, [deducimos que los estudiantes se refieren a repetir el proceso de la
pregunta cuatro de manera mas refinada]




4.2 Resultados

A partir del analisis y rastreo realizado se encuentran dos acciones mentales intermedias y
adicionales a las propuestas por Carlson et al. (2003) que fueron movilizadas por el uso de la TD.
En ese sentido, a partir de las AMtl este trabajo constituye una ampliacion al marco tedrico en
mencién y debido a esto, se propone a partir de las evidencias y el trabajo investigativo, usar el
término AMI para referirse a las acciones mentales instrumentadas entendiendo estas como las
actividades mentales, fisicas, asociaciones, movimientos, comparaciones y descripciones de
comportamientos que dan cuenta del razonamiento covariacional, movilizadas al abordar tareas

por medio de la tecnologia digital.

4.2.1 Acciones mentales intermedias

Accién mental instrumentada - intermedia [AM 2*]: Coordinar los cambios de la variable
independiente para identificar los maximos o minimos del comportamiento en la segunda
variable. Esta accién se encuentra entre las AM 2 y AM 3 debido a que se coordinan los

cambios en la direccion presentados en una variable, para identificar maximos o minimos.

Ejemplo: antes de que la medida del lado del recorte fuera 4.9 cm el volumen de la caja
aumentaba (...) desde que el recorte comenzaba en 0.1 hasta 4.9 iba creciendo, pero luego desde

4.9 cm, al tener mas el recorte, iba decreciendo el volumen.

Accién mental instrumentada - intermedia [AM 2 **]: Coordinar la cantidad de cambio en la
variable de entrada con los cambios de direccion en la otra variable. Esta accion se encuentra
entre las AM 2 y AM 3 debido a que se manifiestan la cantidad de cambio con la direccion de

cambio en la segunda variable.
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Ejemplo: “si hacemos un recorte primero en 1 cm, pero luego saltamos y hacemos un recorte en
2 cm con la troqueladora (...) esto afectara el largo y el volumen de la caja, haciéndola muy
larga o muy baja” ¢ “dependiendo de como cambia x cambia todo... se puede ver en la grdfica
como por ejemplo el volumen sube y baja es como una parabola”, manifestando asi una accion

mental intermedia entre AM2 y AM3.

4.2.2 Tabla de resumen de presencia de acciones mentales

Como el proposito general consistia en rastrear las acciones mentales se plante6 la siguiente tabla
resumen, en la cual se registra la cantidad total de parejas (4) con relacion al alcance de acciones
mentales por pregunta realizada en las tres tareas propuestas. Se encuentra el numero de parejas
que alcanzo la accion mental y el respectivo porcentaje frente al total. Cabe aclarar, que las
tareas planteadas fueron pensadas teniendo en cuenta el nivel de escolaridad de los estudiantes

participantes, por tanto, no se pensé en que fueran enfocadas hacia la AM5.

Tabla 15: Resumen AM “Industria alimenticia”

TABLA RESUMEN DE PRESENCIA DE ACCIONES MENTALES
[El nimero corresponde a la cantidad de parejas en las que se evidencio la accion mental
especifical
TAREA [ PREGUNTA| AM1 AM?2 AM2* AM2** AM3 AM4 AM5
< 4
g 1
= 100% 100%
& 4 3
= 2
3 75%| " 75%
< 3 1 3 0
o 3
% 100% 75% 50% | 25% % %
[a) 1 2 1 2 1 0
= 4
— Yo % % % % %
S 1 3 2 1 4 1
g:f 5
[ Yo % % % 0% %
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1 1 1 3 1 1
6 0
0,
% % % 0% | 2864 % %
1 1 1 0 1 3 0
7 nla 0
Y% Y% Yo 0% Y% % 0
8 n/a
Tabla 16. Resumen AM “El cliente cansén”
TAREA | PREGUNTA | AM1 AM2 AM2* AM2** AM3 AM4 AM5
1A 1 1 0 3 2
25% 25% 0% 75% 50%
z 0 0 0 2 1
=z
3 1B 0% 0% 0% 50% 25%
Z
Z A |2 3 0 1 4
3 50% 75% 0% 25% 100%
= s |2 1 0 2 4
% 50% 25% 0% 50% 100%
o 1 1 0 1 3
N 3A
< 25% 25% 0% 25% 75%
L
x 2 2 0 1 1
<
= 3B 50% 50% 0% 25% 25%
3 3 0 0 3 1
4 NIA 75% 75% 0% 0% 75% | 5%
Tabla 17 Resumen AM "Central de Servicios"
TAREA PREGUNTA | AM1 AM2 AM2*  [Am2x | AMS3 AM4 AM5
. ) 5 3 0 0 1
o ; e 0 0% 0% 25%
l&_‘ 4 ) 1 1 E L & 1
= ;ﬁ 25% 25% . - o 25%
g g ; 1 5 0 0 3 2
S 25% 50% 0% | 0% 75% 0%
5 0 0 3 3
= wn 4 1 0 4 N
2B it 0% 0% 5% 5%
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TAREA PREGUNTA | AM1 AM2 AM2*  |AM2**  [AMS3 AM4 AMS5
0 0 0 0 1 4
5
0% 0% 0% 0% 25% 100%
3 1 s 2 0 0 0 0 i
0, 0,
S %1~ s50% 0% |~ 0% 0% 0% 0%
> 1 2 0 0 3 1 0
I(_an 2 0%
2 o 25% 50% 0% 0% 75% 25%
[a)
S w 1 2 1 1 2 2 o
§ o 3 0%
EZ 25% 50% 25% 25% 50% 50%
G 0 0 0 1 1 0
o 4 1
: 25%
© 0% 0% 0% 25% 25% 0%
g ] 0 0 0 1 0 ) )
0, 0,
= 0% 0% 0% 2506 0% 20 Y

En las tablas 15, 16 y 17 se encuentra de manera global el registro del rastreo de las acciones
mentales, de la cual se puede decir que se lograron evidenciar todas a pesar de no incluirse en el

disefio tareas para la accién mental 5.

4.2.3 Acciones mentales instrumentadas. AMI

A partir de lo anterior, la ampliacion al marco tedrico que se propone en esta investigacion es la

siguiente:

Tabla 18: Acciones mentales instrumentadas asociadas al razonamiento covariacional

Accion L
Descripcion de la
mental . .
. accion mental Comportamiento
instrumen ,
instrumentada
tada
AMI 1 Coordinacion del | Movilizar el deslizador para identificar cambios

valor de una variable | globales. Verbalizacion de la relacion de dependencia
con los cambios en la | entre variables y coordinacién de las dos variables (e.g.,
otra. y cambia con cambio en Xx).
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Accion
mental
instrumen
tada

Descripcion de la
accion mental
instrumentada

Comportamiento

AMI 2

Coordinacion de la
direccién del cambio
de una variable con
cambios en la otra
variable.

Construccion de una linea recta creciente.

Movilizar el deslizador para identificar la direccion del
cambio. Verbalizacion de la consciencia de la direccion
del cambio de valor de salida mientras se consideran los
cambios en el valor de entrada (e.g. mientras X aumenta
y disminuye).

Reconocer que la direccion del cambio en una de las
variables, en puntos o intervalos especificos, depende de
la direccion de cambio en la otra variable.

Reconocer que existen situaciones en la que en cierto
intervalo no hay cambios en la variable dependiente, por
tanto, no hay direccién de cambio en dicha variable para
ese intervalo.

AMI 3

Coordinacion de los
cambios de la variable
independiente con los
maximos 0 minimos
del comportamiento
en la sequnda variable

Movilizar el deslizador para identificar la direccion del
cambio reconociendo cuando llega a un maximo o a un
minimo. Verbalizacion de la consciencia de los cambios
en la variable independiente mientras identifica los
maximos o minimos (e.g. desde que el recorte comienza
en 0.1 hasta 4.9 va creciendo el volumen, pero luego,
desde 4.9, al tener mas el recorte, decrece el volumen).

Reconocer que la direccion de cambio no es siempre la
misma. Esto implica que reconozca la existencia de
puntos en donde la direccion de cambio se invierte.

AMI 4

Coordinacién de la
cantidad de cambio en
la variable de entrada

con los cambios de
direccion en la otra
variable.

Movilizar el deslizador para identificar valores exactos
de cambio, que implican modificacion en la direccion de
la otra variable. Verbalizacion de la consciencia de la
cantidad de cambio del valor de salida mientras se
consideran los cambios en el valor de entrada. (e.g.
dependiendo de como cambia x, cambia todo, se puede
ver como primero el volumen aumenta y luego
disminuye).

Reconocer que cambios particulares en una de las
variables implican una direccion de cambio en la otra
variable (en caso de que el cambio exista).
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Accion o
Descripcion de la
mental . .
instrumen accion mental Comportamiento
instrumentada
tada
AMI 5 Coordinacion de la | Movilizar el deslizador para encontrar la cantidad de
cantidad de cambio de | cambio en las variables. Localizaciéon de
una variable con los | puntos/construccion de rectas secantes.
cambios de la otra
variable. Verbalizacion de la consciencia de la cantidad de
cambio del valor de salida mientras se consideran los
cambios en el valor de entrada. (e.g. si X aumenta 1,
entonces el volumen aumenta 19).
Reconocer que para cada valor de la variable;
dependiendo del valor en el cual inicia el cambio en la
variable independiente, se puede tener un cambio
distinto en la variable dependiente.
AMI 6 Coordinacion de la | Movilizar el deslizador para encontrar los valores
razébn de cambio | extremos, para luego, calcular la razén de cambio
promedio  de la | promedio. (e.g. la altura del liquido en el tanque crece a
funcion ~ con  los | unarazén de 0,18m cada hora)
incrementos
uniformes del cambio | Construccion de rectas secantes contiguas para el
de la variable de | dominio. Verbalizacién de la consciencia de la razon de
entrada. cambio del valor de salida (con respecto al valor de
entrada) mientras se consideran los incrementos
uniformes del valor de entrada.
AMI 7 Coordinacion de la | Movilizar el deslizador para encontrar la razén de

razén de cambio
instantanea de la
funcién, con los
cambios continuos en
la variable
independiente  para
todo el dominio de la
funcion.

cambio instantanea. Construccién de una curva suave
con indicaciones claras de los cambios de concavidad.

Verbalizacion de la consciencia de los cambios
instantaneos en la razén de cambio para todo el dominio
de la funcion (los puntos de inflexion y la direccion de
las concavidades son correctos). (e.g. para cada punto de
la grafica de la funcidn se tiene una recta tangente de
pendiente diferente).
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5 CAPITULO CINCO: CONCLUSIONES

En este apartado se presentan las conclusiones de la investigacion realizada, en términos del

objetivo general y especificos.

5.1 General

A partir del objetivo general de rastrear las acciones mentales realizadas por estudiantes de grado
9° y 10° que dan cuenta del razonamiento covariacional, que surgen al momento de resolver
problemas simulados con tecnologia digital; podemos decir que efectivamente logramos
identificar que estudiantes de secundaria especificamente de grados 9° y 10° desarrollan las
acciones mentales propuestas por Carlson et al. (2003) aln sin haber recibido cursos de calculo.
Al mismo tiempo, podemos afirmar que dichas acciones mentales se vieron potencializadas en
cuanto a su desarrollo, por el uso de herramientas instrumentadas presentes en el programa
GeoGebra como es el caso del deslizador y la interaccion con el usuario. Justamente del analisis
de este Ultimo elemento asociado al razonamiento covariacional, es que emergen dos acciones
mentales instrumentadas que fueron movilizadas por el uso de TD, lo cual propone ampliar el

marco tedrico propuesto por Carlson et al. (2003).

5.2 Especificas

e La herramienta deslizador fue el foco de interés de los participantes, pues todas sus
acciones materiales estaban ligadas al manejo de este. Dicha herramienta sumada a la

interaccion con los usuarios permitio establecer las AMI.



121

El uso del deslizador fue necesario para coordinar el valor de una variable con los
cambios de la otra, la direccion de cambio y la cantidad de cambio.

Cuando los estudiantes requerian reconocer cambios a nivel general usaban el
movimiento del deslizador haciendo uso del mouse (andlisis global), y cuando requerian
realizar movimientos més refinados y puntuales (analisis local) para lograr controlar el
cambio usaban el teclado alfanumérico (cursor- flechas).

La TD posibilito establecer la distancia entre dos valores distintos de las variables; lo cual
para conjuntos continuos es particularmente interesante porque supone que estas
cantidades de cambio no siempre son enteras, mas aun, pueden ser naturaleza irracional o
incluso infinitamente pequefias. En sintesis, el software permitié a los estudiantes
explorar cantidades de cambio cada vez méas pequefias en una de las variables.

A partir del andlisis y rastreo realizado se encontraron dos acciones mentales intermedias
y adicionales a las propuestas por Carlson et al. (2003) que fueron movilizadas por el uso
de la TD. Partiendo de las AMtl emergen las acciones mentales instrumentadas que dan
cuenta del razonamiento covariacional cuando se abordan situaciones por medio de la
tecnologia digital. Estas son:

o Accion mental instrumentada - intermedia [AM 2*]: Coordinar los cambios de la
variable independiente para identificar los maximos o minimos del
comportamiento en la segunda variable. Esta accion se encuentra entre las AM 2
y AM 3 debido a que se coordinan los cambios en la direccidn presentados en una
variable, para identificar maximos o minimos. Ejemplo: antes de que la medida

del lado del recorte fuera 4.9 cm el volumen de la caja aumentaba (...) desde que
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el recorte comenzaba en 0.1 hasta 4.9 iba creciendo, pero luego desde 4.9 cm, al
tener mas el recorte, iba decreciendo el volumen.

Accion mental instrumentada - intermedia [AM 2 **]: Coordinar la cantidad de
cambio en la variable de entrada con los cambios de direccion en la otra
variable. Esta accion se encuentra entre las AM 2 y AM 3 debido a que se
manifiestan la cantidad de cambio con la direccién de cambio en la segunda
variable. Ejemplo: “si hacemos un recorte primero en 1 cm, pero luego saltamos
v hacemos un recorte en 2 cm con la troqueladora (...) esto afectara el largo y el
volumen de la caja, haciéndola muy larga o muy baja” ¢ “dependiendo de como
cambia x cambia todo... se puede ver en la grdfica como por ejemplo el volumen

sube y baja es como una parabola”.

e A partir del rastreo se propone el siguiente marco conceptual en ampliacion al propuesto

por Carlson et al. (2003):

Accién Descripcion de la accion Comportamiento
mental mental instrumentada
instrume
ntada
AMI 1 Coordinacion del valor de una | Movilizar el deslizador para identificar cambios
variable con los cambios en la | globales. Verbalizacion de la relacién de
otra. dependencia entre variables y coordinacion de
las dos variables (e.g., y cambia con cambio en
X).
AMI 2 Coordinacion de la direccion | Construccion de una linea recta creciente.

del cambio de una variable con
cambios en la otra variable.

Movilizar el deslizador para identificar la
direccion del cambio. Verbalizacion de la
consciencia de la direccién del cambio de valor
de salida mientras se consideran los cambios en
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Accion Descripcion de la accién Comportamiento
mental mental instrumentada
instrume
ntada
el valor de entrada (e.g. mientras X aumenta y
disminuye)

AMI 3 Coordinacion de los cambios | Movilizar el deslizador para identificar la
de la variable independiente | direccion del cambio reconociendo cuando llega
con los méximos o minimos | a un maximo o a un minimo. Verbalizacion de
del comportamiento en la | la consciencia de los cambios en la variable
segunda variable independiente mientras identifica los maximos o

minimos (e.g. desde que el recorte comienza en
0.1 hasta 4.9 va creciendo el volumen, pero
luego, desde 4.9, al tener més el recorte, decrece
el volumen)

AMI 4 Coordinacion de la cantidad de | Movilizar el deslizador para identificar valores
cambio en la variable de | exactos de cambio, que implican modificacion
entrada con los cambios de | en la direccion de la otra variable. Verbalizacion
direccion en la otra variable. de la consciencia de la cantidad de cambio del

valor de salida mientras se consideran los
cambios en el wvalor de entrada. (e.g.
dependiendo de como cambia x, cambia todo, se
puede ver como primero el volumen aumenta y
luego disminuye)

AMI 5 Coordinacion de la cantidad de | Movilizar el deslizador para encontrar la
cambio de una variable con los | cantidad de cambio en las variables.
cambios de la otra variable. Localizacién de puntos/construccion de rectas

secantes.
Verbalizacion de la consciencia de la cantidad
de cambio del valor de salida mientras se
consideran los cambios en el valor de entrada.
(e.g. si x aumenta 1, entonces el volumen
aumenta 19)

AMI 6 Coordinacion de la razon de | Movilizar el deslizador para encontrar los

cambio promedio de la funcion

valores extremos, para luego, calcular la razon
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Accion Descripcion de la accién Comportamiento
mental mental instrumentada

instrume
ntada

con los incrementos uniformes | de cambio promedio. (e.g. la altura del liquido
del cambio de la variable de | en el tanque crece a una razén de 0,18m cada
entrada. hora)

Construccion de rectas secantes contiguas para
el dominio. Verbalizacién de la consciencia de
la razén de cambio del valor de salida (con
respecto al valor de entrada) mientras se
consideran los incrementos uniformes del valor
de entrada.

AMI 7 Coordinacion de la razon de | Movilizar el deslizador para encontrar la razén
cambio instantdnea de la | de cambio instantanea. Construccion de una
funcién, con los cambios | curva suave con indicaciones claras de los
continuos en la variable | cambios de concavidad.

independiente para todo el
dominio de la funcién. Verbalizacion de la consciencia de los cambios

instantaneos en la razén de cambio para todo el
dominio de la funcion (los puntos de inflexion y
la direccidn de las concavidades son correctos).
(e.g. para cada punto de la gréafica de la funcién
se tiene una recta tangente de pendiente
diferente).

e EIl carécter dinamico, instantaneo y atemporal de las tecnologias digitales permite al
sujeto resolutor plantear hipétesis y comprobarlas de manera inmediata y devolverse
cuantas veces sea necesario.

e Se hacen evidentes los procesos de instrumentacion e instrumentalizacion en los
estudiantes, pues en la medida en que se apropiaban del problema, también se

familiarizaban con el manejo del software. Existio génesis instrumental.
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El uso de calculadora permiti6 a los estudiantes comprobar los resultados que brindaba el
software, conjeturar y comprobar hipotesis.

El uso de TD permitié disminuir las brechas sociales que cominmente se presentan entre
instituciones de carécter publico y privado, pues los estudiantes participantes de la
investigacién no fueron seleccionados por sus habilidades matematicas si no por sus
habilidades discursivas. Se evidenci6 que mostraron avances similares en su
razonamiento covariacional a pesar de no tener las mismas posibilidades frente al manejo
de la tecnologia.

El contexto pseudoreal en el que se presentaron las tareas llevé a los estudiantes a
contemplar mas variables, entre ellas preguntas como ¢para qué se realizaria la tarea? el
material?

Se evidencié en todos los casos que un estudiante de cada pareja era el que jugaba el rol
de dar manejo al software [seguia instrucciones y pautas de la tarea, planteaba hipétesis y
exploraba] mientras el otro estudiante como observador y participante activo validaba,
conjeturaba, y proponia estrategias Yy acciones especificas [siempre existiendo
comunicacion]. En este sentido, existe una gran riqueza en el trabajo colaborativo, sobre
el cual estamos de acuerdo con Maldonado (2007) quién expresa que este permite que los
estudiantes construyan juntos, conjuguen esfuerzos, talentos y competencias que les
permiten lograr metas establecidas consensuadamente, también amplia las posibilidades
de justificacion y argumentacion de los estudiantes.

El uso de TD puede generar obstaculos en preguntas como ¢Qué cambia? Pues los
estudiantes se pueden centrar Unicamente en la forma de la vista grafica haciendo

descripciones validas pero superfluas que no tienen en cuenta el fenébmeno de la
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variacion. Ej., el bosquejo de la grafica situacion ... en la cual los estudiantes se quedaron
con la imagen mental de grafica como la visual de la pantalla.

La simulacion de las tareas en GeoGebra y en general la presencia de varios sistemas de
representacion en simultanea, permitio a los estudiantes reconocer los intervalos en los
cuales la variable cambia méas 0 menos rapido.

Una pareja de grado noveno realizd un cambio de tecnologia, movilizandose al uso de
lapiz y papel y planteamiento de tablas, en las cuales buscaron patrones de
comportamiento en las “diferencias” y a partir de alli reconocieron que el
comportamiento de la funcion no siempre es constante, dando muestras de AM3 y
aplicando una AMtl de movilizar el deslizador con el teclado alfanumérico- flechas para
verificar sus hipotesis.

La herramienta animacion permitid a una pareja de estudiantes de grado décimo
identificar los intervalos de cambio mayores o menores, dado que, a partir de la
visualizacién reconocieron ciertos ‘“‘espacios” entre los puntos registrados por el
programa. Lo anterior los condujo a deducir que existian diferentes intervalos de
crecimiento o decrecimiento.

Encontramos que se evidencia uno de los resultados reportados en Garcia (2009), cuando
los estudiantes no estdn familiarizados con el uso del programa, recurren al lapiz y al
papel para intentar reproducir y justificar lo que estan trabajando. En las tareas
presentadas, los estudiantes recurrieron al uso del lapiz y el papel cuando no entendian la
tabla dindmica o simplemente para validar y organizar la informacién que les brindaba el

programa.
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5.3 Recomendaciones para futuros estudios

El presente trabajo abre las puertas para seguir indagando sobre el marco teérico del RC
y sobre las AMI que se pueden potenciar haciendo uso de TD.

Se hace evidente que es necesario pensar en actividades para observar la AM 5y o la
AMI 7 y asi seguir ampliando el marco tedrico.

Frente a estas acciones se dan muestras de un fuerte razonamiento covariacional que al
parecer fue afectado por el medio en el cual se estaba realizando (lapiz y papel), pues a
pesar de que los estudiantes registraron sus datos a partir de la exploracion con el
programa, hallaron las diferencias con la calculadora y al buscar las diferencias entre las
diferencias y al no tener buena cantidad de datos registrados, abandonaron la tarea.
Frente a esto queda como posibilidad para futuros estudios disponer de una tabla
dindmica en la que se muestren las diferencias y los estudiantes sigan ese proceso de
conjeturacion.

Un futuro estudio podria basarse en someter a juicio de la comunidad académica las
categorias construidas en el presente trabajo, analizando ¢qué ocurre con las acciones
mentales instrumentadas cuando se cambia de herramienta? De igual forma se podria
analizar, si los estudiantes que han tenido acercamientos tempranos al RC con TD pueden
0 no aumentar su competencia frente a la comprension de la razén de cambio y en
consecuencia aportar a la comprension de los objetos matematicos abordados en los

cursos de calculo.
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7 ANEXOS

7.1 Anexos grado 9° - Institucion Privada- tareas 1, 2y 3

FACULTAD DE CIENCIA Y TECNOLOGIA
DEPARTAMENTO DI MATEMATICAS

PEDAGOGICA :
::g;'::::‘b Maestria en Docencia de la Matemdtica
[ Fdiiedera de cdwiaderer ] Luis Castro - Carlos Forero

Nombres: \Jwioao Heveere . C uméL____Q\n‘_"!o Grado: Q6 Fechn: {7 -0Ob-'9

Situacion 1. Industria alimenticia
Ustedes son una pareja de ingenieros encargados de la fabricacion de recipientes metdlicos usados en la
industria alimenticia. Como ingenieros tienen I tarea de diseiar este recipiente atendiendo a las
especificaciones del cliente y garantizando el mejor uso de las materias primas disponibles; esto significa

que maximizan los recursos ¢n la picza.

Especificaciones del cliente:
El cliente ha pedido que el recipiente tenga forma rectangular, sin tapa, y est¢ fabricado a partir de una ldmina

de metal resistente a la oxidacién y cuya capacidad de almacenamiento sea la mayor posible.

Para la elaboracion de la caja sin tapa se cuenta con ldminas rectangulares de acero de medidas 25¢m » 35¢m.

Cuentan con una maquina troqueladora que retira piezas. cuadradas de las esquinas de la limina y otra

méquina llamada dobladora que recibe la pieza troquelada para doblar las caras y asf formar la caja.

En el archivo de GeoGebra se presenta una simulacién de la situacion. En ella se ven 4 espacios cuadrados

en las esquinas de la lamina, esos cuadrados han sido retirados por la troqueladora. Q
v.

Blenie
Se establece que x/corresponde a la medida del lado del recorte cuadrado que se quita de las csquinus[D

corresponde al fondo de la caja, h corresponde a la altura de la caja, v corresponde al volumen de la caja.
Llamaremos salto (A) al valor del cambio de estado, por e¢jemplo, Av corresponde al salto del valor del

volumen.

A partir de la modelacién en GeoGebra responda las siguientes preguntas:

No | Pregunta Respuesta — justificacion
1 | Enlasituacién presentada, ;Quées | 0o e\ volowor  eopendiendo
. " 1
lo que cambia? ré dudo.  dol lada 0! reconle

quc 3¢ quuio e \ay  ezquing)

2 | ¢(De qué dependen las magnitudes ® \
e

cambiantes? l Qoo qoc {e (OI‘(’ (0n
(2]
U A
+ O%UQlc C\o 0w ( CS qumoj \
3 | ¢De qué depende el volumen de la . a el ‘
caja? Justifique su respuesta. DO ‘o S A J
laiqo  aptviu 9@ tas wedde,

({U‘: 3¢ Oy far CON la 1'“‘%'{'-
domo
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Aea @ lamma D15 cm = -t
Couandoe V= O y fea a¢ lamme  covdadeg = WA cm?
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4 [;Como cambia el volumen y el J ; :
largo de la caja? Justifique su U&\.f.( OL)\J (on {\ (Vedn e
ot ta. .
respuesta & “ i
5 | ¢Existe un intervalo en el que el | Coundg | | allue ) e 6.¢ é\
volumen crece o decrece mas -
rapido? Si es asf, ;cudl? Justifique Volomer ) ol Wigate v (piad e
su respuesta o ltwe o de .3y B\ ylymen @ N Nsuda
6 | ¢Para qué valor del recorte se | Yoy ¥ = 22,09 caf =
obtiene el méximo volumen? €| u= 1231%.368 Ewns lado = q/ B ¢m
7 | Realicen un bosquejo de la gréfica
en la que se relaciona el volumen
con la medida del recorte de la caja.
8 | ;La exploracion con el software les e aue ekl F aei
facilité realizar la tarea? Explique o pOr A% 9 ~ ,
su respuesta encondray  daiay pOI1 yvwed(o
e Modelos 3 p, tablay 4
3!6!:!(.(16

Preguntas para la entrevista de cierre (al finalizar las actividades)

Ustedes como hicieron para saber que camb

Si ustedes no hubiesen utilizado tecnologia,

ia en la situacién

sus respuestas seguiria siendo la misma

- 18317 5¢8 -
. 183.8 [ e
;" : 18 ?5. 1 g
, L s _— -‘[—- SN (S [ ETEE | S S SO
,'..--‘ ope q'() 4.9 *1.1 -
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. FAcuLTAD DE CIENCIA ¥ TECNOLOGIA
,‘ , UNIVERSIDAD PEDAGOGICA DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS
NACIONAL Maestria en Docencia de la Matemdtica

J [ Edwceadora d¢ ¢ducadorer ] Luis Castro - Carlos Forero

Nombres: \“m\gj-q 4lenero. - Lappla  Eowaie Grado: 16 Fecha: 13} 06- [Q

Actividad 2 “El cliente cansén”™

Un arquitecto diseiié un tanque de forma cibica para un cliente. El disefio se hizo con un lado de 2 metros de longitud, obteniendo
un tanque con capacidad (volumen) de 8 m’.

1- El arquitecto entregd el disefio al cliente, pero este le solicité modificarlo de tal manera que el tanque mantuviera su forma cibica,
pero que su capacidad aumentard 2 metros cibicos, es decir, que ahora tuviera una capacidad de 10 m’.

a) ;Cémo debe modificar el arquitecto el diseiio del tanque?

?\‘ o om coln ades S gt afon \oyoy modida:
[lo IS M1 AY ‘: poMes nblersg lery radide s P e Sy
Lo rcie cubcer =R lea capacicad e pu(‘G el
chentc .

b) ;Qué medidas debe tener ahora el tanque?; Cuénto debe ajustar? Justifica tu respuesta

K cadd lado debeonol cdwenicigle O, 15434 6q4

A Y A

\ i
o i U vive Moo gy 2.144340%9m

T

2- El cliente revis el disefio del tanque y decidié aumentar otros 2 m’ al volumen del tanque.

a) ;Cémo debe modificar el arquitecto el disedlo del tanque?

Al e un cubo dodos W ladoy  deben  ser \qwalos
U payg  obloprey oticyy modidc S S Jobe  saclr
"lo_rae cobico. de o copacdad que oo el cienk
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b);Qué medidas debe tener ahora el tanque?;Cudnto debe ajustar? Justifica tu respuesta

la _meddey, o0 cada uvno  de oy ladoy o} 1

2289428485 ™ al ayusd ayse O, \ 3499 37451 m

a__caxy  lado

3- El cliente habia olvidado unos requerimientos de su familia y solicité al arquitecto aumentar otros 2m” al volumen del tanque.

a) Como debe modificar el arquitecto el disefio del tanque?

€n el dueno a cacley lacdh  <p e QO NYCA

0,120131391 para que  cada  (ady  mMidO. Z.41014226 14 m

Ls ey o capdcadkid. pecesar it

b);,Qué medidas debe tener ahora el tanque?; Cudnto debe ajustar? Justifica tu respuesta

Cada  \ada  mioe 2, 418142264 41 aumeniarle

0103133191 a  los lados ool dyend  anlenior -

4- El cliente quicre saber en cudnto debe cambiar la medida del lado siempre que se desee aumentar el volumen en 2m’ . Ayudale al
arquitecto a claborar un procedimiento o formula. Redacta un parrafo y explicale al cliente el(los) procedimientos que deberia realizar
para tal peticién.

Estimado cliente, recibe de mi parte un cordial saludo...

A CONLAOICION  CNCON ko \a Tormala pParon  amgpiarle
a _ onN guene coalauieyon. 2 3 ot capaduclad conserando
RSN 7o) H2atat Cobilcarn 1

X= CCQQ(A‘.'GO\() Ue o 0 00 ,V: L.IC() e Ol iCl()O
| 5
£: MW, el

1 P ! \ " 1
at/o dol  dieng anttridr 2o Aulc
Que Y Oele

3 W i eoltae o)
(A ox =Y T=-R=F | 015¢As__onimie
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Actividad 3

“La central de servicios™

140

Ustedes son los jefes de seguridad industrial de una central de servicios. Uno de sus roles es
analizar y pronosticar los cambios que se dan en los tanques de liquidos inflamables, que
manejan en dicha entidad y enviar un informe al gerente de la empresa respondiendo ciertas
preguntas que desea conocer. Para ayudarles a la comprension de los fenomenos el gerente les

envio una simulacion realizada en GeoGebra.

Los tanques que deben analizar son el A

(compuesto por formas cilindricas) y el B (compuesto por figuras mixtas). A continuacion, la
ficha técnica de cada tanque y la simulacion en Geogebra a partir de la cual se solicita realizar

el informe de gestion.

Ficha técnica Radio altura Radio menor altura Razén de
mayor llenado
Tanque A: 3m 2m 1.5m Zm 3m”3/h 3,.,;

INFORME DE GESTION Y ANALISIS LA CENTRAL DE SERVICIOS- TANQUE A

OMARES: \'\\J\'J\\(\ qleveero - Cawilo Rowero
GRADO: ECHA:
q 6 F 3/o06 / 2010
No | Pregunta Respuesta — justificacion

1 | En el tanque A, ;Qué es lo
que cambia? Justifiquen su
respuesta

d=!

vayoble

fiqu o0 COoW\DION

altura
aependiente

len

Lo

al sef

(39}

Describan ;Cémo cambia
la altura del liquido
contenido en el tanque?

Dc:vw; de que se levan  lo

priresion F (Efren ey Mno, e

temps wnecesarie,  oebida of

. ol e la )ij'.—‘l\di\. e
es nanov
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rapidez con la que cambia la
altura del liquido en el
tanque?

3 | Realicen un bosquejo de la |
grifica en la que s i
represente ¢l cambio de la [
altura Vs tiempo |
|
25 4 /
2 ‘
A '/
;/
i A
T /
T . ' 1 ) b ki
,/ i ’
4 | Podrian  establecer una
manera para  especificar
;Cuinto cambia la altura T ) T - .
‘con respecto al tiempo? \ceptamey  saber \d dltua g
¢Qué datos requierespara | jiopng ol aqual al haicoivir  ono
ello? ; n
hOICA yobolar  com el
tes  ArempaQs
() en el respatdao o€ fen l‘.C»)O\
5 | ¢(Es posible conocer la

nA 3/
NoO1 O~




7 Lol

Ficha técnica Radio altura | Radio menor | altura Razon de
_mayor i | llenado

' Tanque B: 3m 2m [ L3m 2m 3m"3h

| | !

" oo || p— e
| INFORME DE GESTION Y ANALISIS LA CENTRAL DE SERVICIOS- TANOUE B
NOMBRES:
s e
GRADO: fE CHA:
{ ] = =
No | Pregunta Respuesta — justificacion ?

Enel tanque B, ;Qué es lo
que cambia? Justifiquen su
respuesta

COM\')‘O\ \(. o\tura o \ ,qU‘.C,"U cCoOn
el pase od thempe o1 gt Y (to-
altura oo\ \‘q-"f)O ) e @ cariok!t

debend: en e

[§]

Describan ;Cémo cambia

rapidez con la que cambia
la altura del liquido en el
tanque?

L CiINLE
la altura del liquido| U 38GUnOC  FIJUIG se cemora
contenido en el tanque? Ny e lenar por que el
woven e e nov |
3 | Realicen un bosquejo de la 36 "r
grifica en la que se B -
represente el cambio de la 3 r
altura Vs tiempo '
i
-4
S Tl
{ ‘ ' | \
oH 6,7 9,2 w041 :
|
4 | Podrian establecer una .
manera para especificar | QUPONILNAD e o) fiempe €59
;Cudnto cambia la altura | . Rreua o 2 O e
con respecto al tiempo? i " N
;Qué datos requieres Por cadn horaw » Beenta O, 398 m3
para cllo?
5 | ¢Es posible conocer la

2
-
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7.2 Anexos grado 10° - Institucion Privada- Tareas 1,2y 3

UNIVERSIDAD PEDAGOGICA
NACIONAL
| Fducadora de educadoresr |

FACULTAD DE CIENCIA Y TECNOLOGIA
DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS
Maestria en Docencia de la Matemdtica
Luis Castro - Carlos Forero

Nombres: m@_&a.\cm:icg_&_ﬁ*_cﬁmdm AQ  Fecha: 1¥/0 6 /41
Mched Telype Bu2 Lam pted :

Situacion 1. Industrid alimenticia
Ustedes son una pareja de ingenieros encargados de la fabricacion de recipientes metalicos usados en la
industria alimenticia. Como ingenieros tienen la tarea de disefiar este recipiente atendiendo a las
especificaciones del cliente y garantizando el mejor uso de las materias primas disponibles; esto significa
que maximizan los recursos en la pieza.

Especificaciones del cliente:

El cliente ha pedido que el recipiente tenga forma rectangular, sin tapa, y esté fabricado a partir de una limina
de metal resistente a la oxidacion y cuya capacidad de almacenamiento sea la mayor posible.

Para la elaboracién de la caja sin tapa se cuenta con ldminas rectangulares de acero de medidas 25cm x 35¢m.
Cuentan con una maquina troqueladora que retira piezas cuadradas de las esquinas de la limina y otra
maquina llamada dobladora que recibe la pieza troquelada para doblar las caras y asi formar la caja.

En el archivo de GeoGebra se presenta una simulacién de la situacion. En ella se ven 4 espacios cuadrados
en las esquinas de la lamina, esos cuadrados han sido retirados por la troqueladora.

Se establece que x corresponde a la medida del lado del recorte cuadrado que se quita de las esquinas, f
corresponde al fondo de la caja, h corresponde a la altura de la caja, v corresponde al volumen de la caja.
Llamaremos salto (A) al valor del cambio de estado, por ejemplo, Av corresponde al salto del valor del
volumen.

A partir de la modelacién en GeoGebra responda las siguientes preguntas:

No | Pregunta Respuesta — justificacion

\@ NAWAC\ON ¢ X

1 | En la situacion presentada, ;Qué es g
cle 13

Decperendg e
lo que cambia?

Camma \a wechida

a\tura ,lavgo, Jonco Y volumen
2 | (De qué dependen las magnitudes | O pelen e \a vn\e cdda ce
cambiantes? nena
%3 ka Qg aumenidn O
g\'\)\\'\\\\\z\)Ci\

3 | (De qué depende el volumen de la

Sl de <\ Jonco. €l
caja? Justifique su respuesta.

allua, e ¢ yquol
Acc\oy \0) VA\ow \

De \’;‘QV‘C\E
Yoy \a

Q& ® YA R
Ae perden A€ \a \anacon de .
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T ; l I : \a\(m\clhe_\ .smmuqc
(Existe un intervalo en ¢l que e \ \ c
volumen crece o decrece mas \\ fudnct € NOor 8 2 C.\ SeLis 13

ripido? Si es asi, jcual? Justifique Ca\\ui a,efla endie O 2 R ennaa
su respuesta "\"C\ Q\ vOlumEn  dumerda mal 1api o, gl
€\ 189 Y el Jovrcio en e venio 1\6!‘81\ w(\da;

6 |;Para qué valor del recorte se|Yjiqa cuavco X Vvile A,3 | Porgee

obtiene el maximo volumen? e\ VO\UW\E(\ MAXNO  Gue c"*Ca\"’Zé (]\ltdﬂ
1 ca)a ey de 1233,562 ,en ¢
ponlo

7 | Realicen un bosquejo de la gréfica
en la que se relaciona el volumen
con la medida del recorte de la caja. Aloag0

8 ;,L:ff:xploraf:iéncon el soﬁwar? les |\ 3, vagarie  pOIdL 10) —;aC.\HO ver favo
e o e S andbar B3 yredidas ce \a CajQ

y covo Je piesenidban 1y gajical
P42 cacdd  uro e ellos

Preguntas para la entrevista de cierre (al finalizar las actividades)
Ustedes como hicieron para saber que cambia en la situacién

Si ustedes no hubiesen utilizado tecnologia, sus respuestas seguiria siendo la misma

A\*xua

= YcJQr fecos ‘c
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I Fdwiadora de vducadores
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Actividad 2 " “El cliente cansén™

Un arquitecto diseitd un tanque de forma cibica para un cliente. El disefio se hizo con un lado de 2 metros de longitud, obteniendo

un tanque con capacidad (volumen) de 8 m’.

1- El arquitecto entregd el diseiio al cliente, pero este le solicité modificarlo de tal manera que el tanque mantuviera su forma ciibica,
pero que su capacidad aumentard 2 metros cibicos, es decir, que ahora tuviera una capacidad de 10 m'.

a) ;Como debe modificar el arquitecto el diseiio del tanque?

eoe  AcmeMa W ey & vy ldday A 2,4 85m

EETR oL el wlomen i€d AQoxipaadANend 10
m2 -

Jic = 2, 15949

b) ;Qué medidas debe tener ahora el tanque?;Cudnto debe ajustar? Justifica tu respuesta

LPren treay  20cDl 10} 1Ac\0) 2,1544m

LOve  aoundal \d weddd R 1ol a0 ek

015444

7;!*"}
N0 = 21544

2- El cliente revis el diselo del tanque y decidié aumentar otros 2 m* al volumen del tanque.

a) ;Cémo debe modificar ¢l arquitecto el disefio del tanque?

A f O woumen pa  AZmD v ponaMeNndie

umenddr 1A meaide _de 1oy laco)

146



b)Qué medidas debe tener ahora el tanque?;Cudinto debe ajustar? Justifica tu respuesta

Hooy. W0)_ \aaaS deben medir . 2,2294 m

- \Qacc\obc aure iy en 8, 45 Sm c\e 1a_ Mheac\a del
g B S 2 2204 = 241544
VA2 22,239 o 0 425Mm

3. El cliente habia olvidado unos requerimientos de su familia y solicité al arquitecto otros 2m’ al volumen del tanque.

a) {Cémo debe modificar cl arquitecto ¢l diseiio del tanque?

Paia e el volumen _Jea  44m3  cebe wevavenie
Auncennial  \a nedvdd  de 1n)  IAdo)

b); Qué medidas debe tener ahora el tanque?;Cuénto debe ajustar? Justifica tu respuesta

ey, 100 1ad0) . ahowda delen medaliy 2, AMm

h e aoenddy  en 006w de \a  mrdidd ol
%r—"ﬂ > ™ L)O’1"o A!Y\

NAA" =, Am.

4- El cliente quiere saber en cuénto debe cambiar la medida del lado siempre que se desee aumentar el volumen en 2m’ . Ayudale al
arquitecto a claborar un procedimiento o formula. Redacta un parrafo y explicale al cliente el(los) procedimientos que deberia realizar
para tal peticion.

Esumado clicnte, recibe de mi parte un cordial saludo... V. =1 3

Volymm : L. vier2 =Ny
_ﬂJ.__dQ’JA_L‘Aé’ inecial 2., Hao=-i =)o gue Aebhe cementes
| M, Hedide ledo ginal

SY o C\\m\Q eane de m\ oavig _Ln ccachdl
Ao Ty wedis e _exiale  Penig \d lmmn\a
oava ~ nalldy ludmo athe quifendgy  en

Mmeaidd del  \ado, cada  yel af queld
AUINENAAY en  2m 3 ol volumen.
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Actividad 3 “La central de servicios”

Ustedes son los jefes de seguridad industrial de una central de servicios. Uno de sus roles es
analizar y pronosticar los cambios que se dan en los tanques de liquidos inflamables, que
manejan en dicha entidad y enviar un informe al gerente de la empresa respondiendo ciertas
preguntas que desea conocer. Para ayudarles a la comprension de los fenomenos el gerente les
envié una simulacion realizada en GeoGebra. Los tanques que deben analizar son el A
(compuesto por formas cilindricas) y el B (compuesto por figuras mixtas). A continuacion, la
ficha técnica de cada tanque y la simulacién en Geogebra a partir de la cual se solicita realizar
el informe de gestion.

Ficha técnica Radio altura Radio menor | altura Razén de
mayor llenado
Tanque A: 3m 2m 1.5m 2m 3m*3/h

INFORME DE GESTION Y ANALISIS LA CENTRAL DE SERVICIOS- TANQUE A
NOMBRES: \AGNCA  MAlconAdO  Resdiepo /Nd\es TN pPe Ru2 lamprea

GRADO: J\O FECHA: A3 Io6 /.1q

No | Pregunta Respuesta — justificacion

I | En el tanque A, ;Quées lo | ¢\ ‘\\EN\?O \ \0) MEeAro)
que cambia? Justifiquen su

respuesta cubicoy (m3) C\Q\ \\qudo in )
’ Qe QOnjene. @) 4?3(1(_}2. r\J\ama\oL

2 | Describan ;Cémo cambia | C aya\md € N \a20n a\ hém PO ’
la altura del liquido

contenido en el tanque? ) deC“ C‘.K-"w Q'\ "‘e Wm
dvmendd,ley w2 conlenco) en el
AR Jambpien  aumenian \2e\o

cuavco ega &\ Ppavie Cel

WO MRror e leNd gy 13P1C0,
?Q‘(,l\-e Ju  NOWMEN ) yYwenor
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Realicen un bosquejo de la
grifica en la que se
represente el cambio de la
altura Vs tiempo

A\\ ura

,/.“Cudf\:b
,/ a\Cc\f\)a A\

tdnge e

‘«\\o mem'

Z - SR . Y
h Em(@EcC
e i [2Cad@ 0,00y 13 aWuva  ce)
¢(Cuiinto cambia la altura \.‘C_‘U\'do Adomenda en 0,0 4 N\B

con respecto al tiempo?
. Qué datos requieres para
ello?

- Ay OT yawo) o)
wd  e) \a vaunaoco ™

S Coardo Vega Al dargqe ce

(Es posible conocer la
rapidez con la que cambia la
altura del liquido en el
tanque?

adie e ror  Ju aluia
Jumenla en  0,01m? cada
O,01)
—a’\a\g\& de 1a\O \‘(\\P
oo\ 2 A m3
/"
o,o() 65

L TangRr (2 vPC“O prerov

A8

004
OOQ-'




NOMBRES:

GRADO:

~INFORME DE GESTION Y ANALISIS LA CE

i
o€
| Ficha técnica | Radio altura [Rndio menor 'F{lﬂnﬂ_ o MT—IG}.&'&I}"
L | mayor ' 1 llenado
' Tanque B: : 3m 2m ; 1.5m { 2m | 3Im”3/h

Sl Belll o ot e o
NTRAL DE SERVICIOS- TANQUEB

—r

{"E(-‘Il.-l:

No | Pregunta

| Respuesta — justificacion

' Enel tanque B, ;Quées lo
| que cambia? Justifiquen su

respuesta

IC\ \\Q“\‘X) \0) (el cubico)
e\ \\qu\C\b '.r\{\amab\e )0 CO(\'\\QY\E’.
A Adange N o\a pavie de é‘oc\;o

eNd en Jovma Ae coro vy o de’ Cil,
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Describan ;Como cambia
la altura del liquido
contenido en el tanque?

(oMo \a Pa'(\e_ mjeuot' €)Y €n
01 2 cono oox o lando al
Nicio e eye e\ largee € lena

()

Realicen un bosquejo de la
grifica en la que se
represente el cambio de la
altura Vs tiempo

s @i @a ve2 ge \a qhuia
en 3e\ (C vg?ﬁvwe\ve MY lendohayta
3 \e a b NA\e Q e

A

 Joho dorce \\ch8
A Ao

"" £

Podrian  establecer una
manera para especificar
¢ Cuinto cambia la altura
con respecto al tiempo?
(Qué datos requieres
para cllo?

ca el cor0 3 dAluld cacdd vez va
3 adumeniar may lenio Y

vd
en o\ clidwo Rid ¥ \be\\é}

onyiande, § & YeQuey e towmay 1d
Adua e 119()&\0 en difpieni®y nieiy

r‘\vo

| conpark

(Es posible conocer la
rapidez con la que cambia
la altura del liquido en el
tanque?

2C.00AM™3 — Q\\mc\\o.
0,015




0,01
0,0Z
0,03
0,04

0229 yogu
0,288 7 i
0,33,> ’t\ (©N
0,363 9"
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7.3 Anexos grado 9° - Institucion de caracter Publico- Tareas 1,2y 3

NACIONAL

Educadara de cduradorer ]

\Y[Y/

AVAUCDIT LU G s7ueeriuad ul o avidre iiuftie
Luis Castro - Carlos Forero

Nombres:

Grado: Fecha:

Actividad L. Industria alimenticia
Ustedes son una parcja de ingenicros encargados de la fabricacion de recipientes metdlicgs usados en la
Como ingenieros tienen la tarea de disefar este recipiente atendiendo a las
especificaciones del cliente y garantizando cl mejor uso de las materias primas disponibles; esto significa

industria alimenticia.
que maximizan los recursos en la pieza.

Especificaciones del cliente:
Elcliente ha pedido que el recipiente tenga fo

de metal resistente a la oxidacion y cuya capacidad de almacenamiento sea la mayor posible.
Para la claboracién de la caja sin tapa sc cuenta con laminas rectangulares de acero de medidas 25¢m * 35¢cm.
Cuentan con una maquina troqueladora que retira piezas cuadradas de las esquinas de la lamina y otra
maquina llamada dobladora que recibe la pieza troquelada para doblar las caras y asi formar la caja.
En el archivo de GeoGebra se presenta una simulacion de la situacion. En ella se ven 4 espacios cuadrados

en las esquinas de la ldmina, esos cuadrados

Se establece que x corresponde a la medida del lado del recorte cuadrado que se quita de las esquinas, 1
corresponde al fondo de la caja, h corresponde a la altura de la caja, v corresponde al volumen de la caja
Llamaremos salto (A) al valor del cambio de estado, por ejemplo, Av corresponde al salto del valor dg

volumen.

A partir de la modelacion en GeoGebra responda las siguientes preguntas:

rma rectangular, sin tapa, y esté fabricado a partir de una lamina

han sido retirados por la troqueladora.

Respuesta — justificacion

No | Pregunta )
® v . IYESENLU IR
1 | En la situacion presentada, ;Quées |~ : £20 Tk L‘;% T /f}" fv,?ﬁ g gm.er
lo que cambia? 72} Lugpufi O Jeb \((IF‘I_V/(‘ c'f 65/1{20!
)/ - J s ’}"i‘ oA !L,V v & o ’C/fb/i/’ o,
2 | ;De qué dependen las magnitudes [~= & Gy rtud LU "’ e/ /luwz/o/ff‘ S Con o
cambiantes? V' a leby o / ,V"’" wep Hc/ﬁc/'ffn
del  Zomoro o“” Coyh € gve $T
rewl) ¢ £ en ts CQuanes ‘e 197 ot #2) 74
Cop ta £¥oquelado ye/
3 | (De qué depende el volumen de la [e| volum Pn df’[’(" nJ€ Je (v difvra ¢
: [aq, de |(/4 (:4!,1 eSLLS /
caja? Justifique su respuesta. el A ) ‘j )
: C)ef{l G Su d( ¢ o :_\Q G uP
v(a!z(( (Uh ,” Froqur) s 1 JOVE! P ob o
< O” /ﬂ € _,,//// ’ oC /r ( C-‘)ng}/,( (&7 \""—"‘-. 7 f’h'.fﬂ I.V' ‘
ltr Seévac.0on
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¢Como cambia el volumen y el
largo de la caja? Justifique su
respuesta.

Campbauon Teohlr] e Logzs.50
/‘.’i‘(. s€ ra.g/( C/CI/ /C’K')t‘L;/,-'f/T'c'/I
MMl e Con 4 oL YC) G R s .
Lst O & ajuo'{a[ 5’(,71;0‘0',{-’5_6 {e:r’-l-!‘

€ v ({(AV)

L

¢Existe un intervalo en el que cl
volumen crece o decrece mis
rapido? Si es asi, ¢cudl? Justifique
SU respuesta

4 CxXSEC - ¥CC e Cnjo e ,pfevve /)
eh x vg v O0,1-49.¢9 JJdrgecce oy
Ity va 1o g 72,91 g7 Fve
Cx ovS8te wpyr réoceop d(‘o/f'/z'/;c,&(,w‘
Ol peye e A

¢Para qué valor del recorte se
obtiene el mdximo volumen?

el major yolumen ce obliem € Coony
€\ Volovy de recuréie levw o 4.¢
M altvpzapds 1474 .56 Je

Volum #q,

Realicen un bosquejo de la grafica
en la que se relaciona el volumen
con la medida del recorte de la caja.

4

h= 4.9

V-1836.79% VA

(La exploracion con el software les
facilité realizar la tarea? Explique

ned (ccs litep /6f

s+ Per gqu .
Dicylol opo0cmos 0b2evv oy lor

su respuesta
YCwype on A

b 9o &7 e

cer) g tudando e/
YV e Feerpnle

Preguntas para la entrevista de cierre (al finalizar las actividades)

~ Ustedes como hicieron para saber que cambia en la situacion

Si ustedes no hubiesen utilizado tecnologia, sus respuestas seguiria siendo la misma

v {f.
o¥eaci o' n lo g

(o c

« Obseivendo con

6‘)$ '/ﬂ’v o‘ol(’&

. h}b e o ) pal gue lo

MUC"\Q‘S uu*O/‘\ U‘,"(a“"'“*'e 7

dotos
(/f hace.'|os o

P‘\\'\) ('ﬂ_‘___ "

ma |C).

N

3,

At ‘ I I l

[S4 V)

1 ec f»ﬁ‘.oc“ o

b _‘I-,., anl. me )

(e /{.\cqéﬁ

y la ealve

L"v ‘f/'/cl
neces:d@a o/

la




FACULTAD DE CIENCIA Y TECNOLOGIA

UNIVERSIDAD PEDAGOGICA DI:LI’AR FAMENTO DE MATEMATICAS
NACIONAL Maestria en Docencia de la Matemdatica
[ _Fdvradera di eduraduaris ] Luis Castro - Carlos Forero

154

Nombres: I’m)g\“ - HG 'r@ ,ldl Grado: q Fccha:_fﬁﬂ = l q

4 Actividad 2 “El cliente cansén”

.

Un arguitecto diseid un tanque de forma cibica para un cliente. El diseiio se hizo con un lade de 2 metres de longitud, obteniendo
un tanque con capacidad (volumen) de 8 m*

1= Elarquitecto entregé el disefio al cliente, pero este le solicitdé modificarlo de tal manera que el tanque mantuviera su forma cibica.
pero que su capacidad aumentard 2 metros cibicos, es decir, que ahora tuviera una capacidad de 10 m*.

a) ;;Como debe modificar el arquitecto el disefio del tanque?

Avausfeg O depe dvmenta /[// melvdely JdeE /oy

/u lagog de) —cubo /dupn W9, maSwo Obletcy

/‘/Ul’ CU/C/ (-h,(// £

b) ;Qué medidas debe tener ahora el tanque? ;Cuanto debe ajustar? Justifica tu respuesta

R e/ '/u L& 7> /o ~ L s g1 )
G0. r UPVO X m- D ITor i Cril o 7 FSsE g lss
2y o f"/’ (2 i R Vi MEVY ey AR J ) i) Vel "H/(J /\4))3
ejle "j Slage rn o fHC el HGor A0 LY7o
dCJW' re
(V4

2- El cliente reviso el disefio del tanque y decidié aumentar otros 2 m? al volumen del tanque,

a) (',Cémo debe modificar el arquitecto el disciio del tanque?

/fyc/‘u!C(Lo deb e auﬂfﬂ/w lo’ We€dada dclor

( 03 g€/ cubp poyd Oon my=ldo 0blepcy
)L//(/o |4 (u/l/)/,:/ / l//(// el ¢ J/'zJ
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’ft

: L)Wftz Sea e 47 chp)
" 41_0 /t“’ __Iju_ o (2r e 5 Sk /¥ 4’//2’@
‘D rpdE 7] f 7

: . pde 72 o
_Lf ?.) (4 R ¢ L)/ /¢ { rd (_\ 7 ( .?(“/’ /‘,_./ 16,_?' [1“)(

)p -
['7QQ d .tggi pf”’[ Q,,/.
| caléu)l o pp 20/ C_I_Au'o_
Su/fp  mir LLGeCHD

3- El cliente habia olvidado unos requerimientos de su familia y solicito al arquitecto aumentar oxr-.).\ 2m* al volumen del tanque.

a) (Como debe modificar el arquitecto ¢l disefio del tanque?

¢l _Argucfecio //"lf (/w:’:///(’/b I _mrdics
Jc 1ot 10001 o@, CLhh Pord a sSu ypye2

{/'J.r‘]) ey ) L ('l ul))/,’,r ’,/" ./v"!:/f/' /1 s‘;;uﬂ
bel f PPLol o t2ppé e f// i

b);Qué medidas debe tener ahora el tanque?; Cuinto debe ajusiar? Justifica tu rr-\pucsla

2410141766 = V. J3 songncuisl™

, A _______” Zz CTll LU of |

4 y/ s (// ./l/“_: )7 ”.:_"_":'"7 ) (7 é /_[,x_,g_zg (‘/}7’9

Ve /11{7 C L inAe. /'4 AT ) ol o fc//j- kY (/_72)’,:( ST

Su s Z'rhrvaldx Lo //w/” L e P/

Llpres § Jo colocan r "uc, ol gve spe ALM o
" y E5 la Je Yy, v’.o' g ~ 7 "

]

4- El cliente quiere saber en cudnto debe cambiar la medida del lado siempre que se desee aumentar el volumen en 2m* Ayadale al

arquitecto a elaborar un procedimicnto o [Ormula. Redacta un parrafo y explicale al cliente el(los) procedimientos que deberia realizar
para tal peticion.

Estimado cliente. recibe de mi parte un cordial saludo. .

-a.meVGWC/wpfn/a,m/n el volumen Je Zargve zm3
Ipbf UA’///?c.ak /6{ Af’irom;f/;/ a  Pupe 2O K b\/p[)/(} &)

250 7//1( el €N (/70/1/7 /s el 40/)r< /&
fepu. Pf/dz ‘o e ey’ vm Loy eV en Zp o< &

JUG/, C/:/(/ € '/rr/(/ 5/./? /)1150 eros Ye O e/ ec
/: / /

Lt / € & s_/U—r (94 D(_ Ve —Lj—
bholloy ", loer Cxaclo ol . fw &Zp_L
—M_(Ju,n#4 Q_Zﬁ}___ ro Vv 91 uD L ol Se .__M_

A2y )N SC¢
_ﬁﬁ%gfg ﬁiﬁO/&_/ﬂfﬁl . /d ﬂV/Oﬁ)—V’?_ﬁLL Lfézf |

y 45 (e gve Nos br/h/C/ro// € Vetuwep sy
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S T T T T LTI T Luis Castro - Carlos Forero

Actividad 3 “La central de servicios”

Ustedes son los jefes de seguridad industrial de una central de servicios. Uno de sus roles es
analizar y pronosticar los cambios que se dan en los tanques de liquidos inflamables, que
manejan en dicha entidad y enviar un informe al gerente de la empresa respondiendo ciertas
preguntas que desea conocer. Para ayudarles a la comprension de los fenémenos el gerente les
envio una simulacion realizada en GeoGebra. Los tanques que deben analizar son el A
(compuesto por formas cilindricas) y el B (compuesto por figuras mixtas). A continuacion, la
ficha técnica de cada tanque y la simulacion a partir de la cual se solicita realizar el informe de

gestion.
Ficha técnmica Radio altura Radio menor | altura Razén de
mayor llenado
Tanque A: 3m 2m 1.5m 2m 3ni/h

INFORME DE GESTION Y ANALISIS LA CENTRAL Db' SERVICIOS- TANQUE A
NOMBRES: Y Ny
Tnadot- Haald

GRADO: FECHA:
No | Pregunta Respuesta — justificacion
» e . 1 E ~ 3 1T r A £ C Yy AL 177 e
1 | Enel tanque A, ;Quéeslo |~ WA e €95 MW ¢ MO YE-gus
ia? i AL 27 GUN.DS uno ENLaia gél
que cambia? Justifiquen su & 2w, T M D e d e e A
respuesta Ue A9E £5 ClLE ¢ feemiD G lentave g el ure
2 | Describan ;Cémo cambia | 1o > —,«J- 2t lrgu.dea cque '1" rocuentea  en
P : *or g - . » cequan - $iem 2 2/
la altura del lquido [S.. .~ itercondfasn mo =e€gua, e _ e v
. 9 Yo i oo T Sk o il e Totnén de-la pacte
contenido en el tanque? gt se este llenande del e.hvadvo, pae ¢ A
| yvehe Tnfe 2 7 o € ) P pfo
8 s i - -~ M (1N ?\!,:J',. ot ; = £
- : el dabla ale +;ap0p0 a i in W, ?An:;}:m .,‘2/"”' MIC id
3 | Realicen un bosquejode la |ccan =t ciliadro  Sumelice  wadio mence L. o an

-

grafica en la que se
represente el cambio de la
altura Vs tiempo

|
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4 | Podrian establecer _una (g, peve €T VTS0 t o Seriid v Vee! Ot oXe k.
manera para especificar | /¢! va /o) 0'€ /6(' @//UVO /(/ [1gu e yes :(/;",*
(Cudnto cambia la altura | @/ / 1Cmpd G € Ve enaroose e gy &
con respecto al. tiempo? |/ v, // e (bf'l"" /1&-, en relaion en gy
6Ql;édatos requieres para | Wensw € 1ie mnp o, yadio € 4 ewmpo Allupe
ello? . o __de/ 7 ;/(,1[/11 ( o/ Lgrgode

5 | (Es posible conocer la 57, a ungle oo depeade ’ del foc)..O.””- el cilin
rapidezcon laque cambiala | rofcao¢  lo albuvo C’t' ~<4,u"/° cve€re codo
altura del liquido en el |V o¥o un ' s "dn odo Vil retios mienk

: q ue en e cilindeo 29pedi1Ov oyunnenila e
tanque? Cob le oe ¢ C\Lll( (J (gckc) h()(fk P ¥al qgue 4
Yo« v n YC(|U C;(‘ ‘) . g

Ficha técnica Radio altura Radio menor | altura Razon de

mayor llenado

Tanque B: /h

A 7m 7 Zm 3t

INFORME DE GESTION Y ANALISIS LA CENTRAL DE SERVICIOS- TANOUE B

altura Vs tiempo

NOMBRES:
GRADO: rscm.-
No | Pregunta Respuesta — justificacion
1 | Enel tanque B, ;Qué es lo 20 el tolqgue 2 J"_""v.rf.‘, "'}‘X"? ya queson
que cambia? Justifiquensu | ©=> piden V= grimusal 4 _.r:,o-o y ca:ﬂbr?s ;
respuesta tadro mer S wbhieade  encima ﬁlzi’cr» N e
2 | Describan ;Cémo cambia [~ °° ), e510° ©0co ars. ta
la altura del liquido |=x:e2 2 1 / 1€ f4€ ,,)//) J @llures
. 2 of & ):, 25 ¥ (SCWERE i F, oy f”-l‘ 7 (-
contenido en el tanque 29 9X 4558 i/ C - ),, r,‘;), f ot e e
P15 P i) gu il sl g N G
3 | Realicen un bosquejo de la |= = =~ 70 7 4 ) tﬁ o 298r 0 pepavl
. & 0O PIEL Uy Froary o .%J‘J! “opor gu€
grafica en la que se o S 4 . g f -
. O V8 (200 ¥ VP e B, Cra ).,/f/ e JC
represente el cambio de la |, calindron

4 | Podrian establecer una

No 1 POC QUE Su PYITNECO packe no e5 waq

altven del | Quig

manera para _especificar faueo.  exocta o comple to, es wn
{Cuénto cambia la altura | 9 e\ el trempo
con respecto al tiempo? | CONO, Reque ¢ia poco © b e
Qué  datos requieres vad.0 y lo albucn,

para ello?

5 ,;hs. posible conocer !a Gt ee posi ble, ‘J-r ac0f o o heromiente Que
rapidez con la que cambia es lamoe o zande, Qunque  ~MNanuvalanen¥e€
la altura del liquido en ¢l |og (e o xfer 20.Fo¢ que nes bunda des¢
tanque? dJates aovYoma b c ae ncmle e\ he-“pc y la
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Anexos grado 10° - Institucién de caracter Publico- Tareas 1,2y 3

FACULTAD DE CIENCIA ¥ TECNC

UNIVERSIDAD PEDAGOGICA DEPARTAMENTO DE MATEM)
NACIONAL Maestria en Docencia de la Mat: &
Luis Castro - Carlos Forero

L___‘;.J_n_t.c.‘_lc'g de vducadares |

Nombres: \&uq}n \\erm -Som\qn Le(c'erq Grado: \O)— Fecha:

Industria alimenticia
Ustedes son una pareja de ingenicros encargados de la fabricacion de recipientes metalicos usados en la
industria alimenticia. Como ingenieros tienen la tarea de disefiar este recipiente atendiendo a las
especificaciones del cliente y garantizando el mejor uso de las materias primas disponibles; esto significa
que maximizan los recursos en la pieza.

Especificaciones del cliente:
El cliente ha pedido que el recipiente tenga forma rectangular, sin tapa, y esté fabricado a partir de una lamina

de metal resistente a la oxidacion y cuya capacidad de almacenamiento sea la mayor posible.

Para la elaboracion de la caja sin tapa se cuenta con Liminas rectangulares de acero de medidas 25¢cm x 35cm.
Cuentan con una maquina troqueladora que retira piczas cuadradas de las esquinas de la lamina y otra
maquina llamada dobladora que recibe la pieza troquelada para doblar las caras y asi formar la caja.

En el archivo de GeoGebra se presenta una simulacion de la situacion. En ella se ven 4 espacios cuadrados
en las esquinas de la limina, esos cuadrados han sido retirados por la troqueladora.

Se establece que x corresponde a la medida del lado del recorte cuadrado que se quita de las esquinas, f
corresponde al fondo de la caja. h corresponde a la altura de la caja, v corresponde al volumen de la caja.
Llamaremos salto (A) al valor del cambio de estado, por ejemplo, Av corresponde al salto del valor del
volumen.

A partir de la modelacion en GeoGebra responda las siguientes preguntas:

Respuesta — justificacion

No | Pregunta
I | En la situacion presentada, ;Quées | ¢ b, \o =l ko tes (n \ \ g \

lo que cambia? :
N\ 1.4 \ \ c\O)\
) . W\ \ S | \ \ ~

2 | (De qué dependen las magnitudes Dt;’{\\\“-\‘ u\\“c\ covie ..,\ o §(C-~,\QQL*A<}0\‘Q

cambiantes?
(e 5\

"Ul-.‘()( eoTern \,n( l.\h\SQ \_'(71 late

;ig.:'?",“‘,” \’\ \(_n \‘_;\., \ L k (AN ‘r{'-"
4 ) o) ¥ | \

b dobldore les  dobile

DEend e ‘ \ Lo \@ \\"\ \\\L A\(m&ot\o&b ]

3 | iDe qué depende ¢l volumen de la le
caja? Justifigue su respuesta. Xgoe o1 cotla O PoLe  JOSEEN
:\Q \u Lx [PARTANE "\ln ey ‘-\"’Q:A L
o : ; AN
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6 | (Para qué valor del recorte se |\
obtiene el maximo volumen?

7 | Realicen un bosquejo de la grafica |
en la que se relaciona el volumen
con la medida del recorte de la caja.

8 | ¢La exploracion con el software les [,
facilité realizar la tarea? Explique
su respuesta

RIS daray no o4

m g D om:Ae oex’ to;né uen

e\ po &e_\o e \q CONA

aefh

Preountac nara la entrevicta de cierre (al finalizar las actividadeg)
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FACULTAD DE CIENCIA ¥ TECNOLOGIA
DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS

UNIVERSIDAD PEDAGOGICA
NACIONAL Maestria en Docencia de la Matemdtica
B T P e ‘ Luis Castro - Carlos Forero

N"”““"“-’}X%\L kﬁﬂu;l iom\‘c&&mo Grado: \bi Fecha: 20 /0% (14

Actividad 2 “El cliente canson™

Un arquitecto diseiio un tanque de torma cibica para un cliente. El disefio se hizo con un lado de 2 mewros de longitud, obtenicndo

un tanque con capacidad (volumen) de 8 m*
I- El arquitecto entrego el diseiio al cliente, pero este le solicitd moditicarlo de tal manera que el tanque mantuviera su forma cibica.
pero que su capacidad aumentard 2 metros cbicos. ¢s decir. que ahora tuviera una capacidad de 10 m*.

a) ;Como debe delIlLdl‘ ¢l arquitecto el disciio del tanque? =

B oo (0 &%k maniticn A v pomehiondd ARFCM ey
U o otardgd, Guelod s & 9 a8Sm L braitud, ARG oe el
-HN)Q\R “P\vk Aok SV Cnlmv.AmA & i,

b) c()ug medidas debe tener ahora Ll tanque? ;Cudnto debe ajustar? Justifica tu respuesta

| |
(45 vedtloS el dondue ddorn et o, 2.755m e 1dng( o

X T’\r\/\‘c\ﬁk 1SS Cm @ QA SIUQ Yok "ha oA OOYGue @\O‘,e-l.e <l

N7

Qa
20 ASSCwv de  MOS, Dede ' ha@r g & (“a‘ﬁaur\m
; QI Ce fUd

e M> vy OSt ey {um{i’l;v et

ARl (liecte.

El cliente reviso el disefo del tanque y decidio aumentar otros 2 m* al volumen del tanque.

a) 7Como debe mudltlcar el urqunv..uu ¢l diseno del ldnqm.' : . {
21 Ogekdn_deke quve cfor OIS TSSCT, VoS 0

lorgtod™ 09\, Ogya gue &Sfe wae,  (WUhe
5 m.\m 'y bader T(u@@lm A Cx AL ag e

NV
\ ConSonNY
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b)(Qu-. medidas dub\ tener ahora el tnque?;, Cuinto l|L|)L u,ml W' lux(mu lu respuesta

__(flyitw\ e (doe dopey
‘im\xs m&d&1é§ T ‘icw gy JAE é\’ﬂom\ml

3&_@“3 o\ gue 0 £ rer ,@g dCaiad e

3 Jie > halyie S e 0 L ~. aye S .
3- El cliente habia olvidado unos requerimientos de su familia y solicito al arquitecto aumentar otros 2m* al volumen del tanque.

a) ¢ Lmnu debe modificar ¢l arquitecto el diseio del anque?

(
Al oxgyideclo M2, QU Y QAN IM al | anleco
—M‘Q&_&@é& Ja e\ '\Oﬁ\ \'\hc\(V (Condn e ()\(\AQ
T o e %*L?n?q%ﬁp R e
UM (®R0a e N\ s (NN
Jomles T T0neme  (onsda, il

b); Que medidas d:bn. tener ahora el tanque?; Cuanto debe ajustar? Justifica tu respuesta

Deloe J20eY A0 Medido, e (pagyy
“Con . Unx /‘m[ba(aéai 2 " \Huwed de

AN
o
Zn

%3

4- El cliente quiere saber en cudnto debe cambiar la medida del lado siempre que se desee aumentar el volumen en 2m* . AyGdale a
arquiteeto a eluborar un procedimiento o formula. Redacti un pdrrato y explicale al cliente el(los) procedimicntos que deberia realiza
para tal peticion.

Estimado clit:nu:. recibe de mi parte un t'urd"iul snlludu‘.. Ya i\e\f “ng N (\er A& &0

(& ¢ etd. O lgue ge Adee  haler Oy |
QuMe oy 9 mB _Codo, @R gie o deser , debe  Quverst

185 Cm o Ju_ lorgihd  del Homgoe - OSen ' diCiendoSe o
oM Wg  Fofapalcd, Sevion..b

Tonoetol ol o Jons 850N = I S
L (ange PANRAEE TN [ mgg% .
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Luis Castro - Car]

| Educadora de educadores

Actividad 3

“La central de servicios”

Ustedes son los jefes de seguridad industrial de una central de servicios. Uno de sus roles s
analizar y pronosticar los cambios que se dan en los tanques de liquidos inflamables, que
manejan en dicha entidad y enviar un informe al gerente de la empresa respondiendo ciertas
preguntas que desea conocer. Para ayudarles a la comprension de los fenémenos el gerente les
envié una simulacion realizada en GeoGebra. Los tanques que deben analizar son el A
(compuesto por formas cilindricas) y el B (compuesto por figuras mixtas). A continuacion, la
ficha técnica de cada tanque y la simulacién a partir de la cual se solicita reallzar el informe de

gestion.
Ficha técnica Radio altura Radio menor | altura Razoén de
mayor ] llenado
Tanque A: 3m 2m 1.5m 2m 3mll|

INFORME DE GESTION Y ANALISIS LA CENTRAL DE SERVICIOS- TANQUE A

NOMBRES: BOML“& Meyrgva

Wy  Henels,

GRADO: be(‘{(\,l 0.

FECHA:

No

Pregunta

Respuesta — justificaciéon

1

En el tanque A, ;Qué es lo

(0 aluro. adl 120 inclavolle  derfro el M

que cambia? Justifiquen su 363\)(\ e\ tieme e Mo 'P@"fb <4 Qsh lk/‘ﬂ'éo
Lespucsia Pueé o, _tebfc\Y Sobitrde o Aturo de\ iy do
2 | Describan ;Cémo cambia (,O\rvﬁ;(r }ﬂ vapider (del (Yodio Met\o‘( de llenado
la altura del liquido del (\\m(\m de Moy oY (\'(x\(o (on, fq )
contenido en el tanque? ’JQTQ\UQ {¢ r\e mas CaPagdad e\ (,\«(\(\m J(Q rayoY
juw qﬁgchoug‘ e{é\;&m fMASQ ”‘O‘e(aﬁl"\e’?&:‘ 4 AﬁQ YO d(0 mZndY
3 | Realicen un bosquejo de la [x\wia’
grafica en la que se |75
represente el cambio de la »
altura Vs tiempo Loy Weado &8\ (ilindvo
8\ Yadio meno¥
157 e
l
0 * '
LA
it \Qf()‘c\o 3> < |
(,\\“\b‘&\%ﬁg' |
I R S S
TienpO
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INFORME DE GESTION Y ANALISIS LA CENTRAL DE SERVICIOS- TANQUEB |

Podrian  establecer una \\0 ‘ N
manera para _especificar | mvo esto g yequieve Randn de lengdo, tempo y | |
;Cudnto cambia la. altura {\)\' o, esto e“q”e\ cilindvo tadjo  Mayor {
con respecto al tiempo? &\ A clindo Ae 1odio MmewY St demole \teces
;Qué datos requieres para | ARNOS Qe & lodes & Mﬂjb‘f ‘rud.o o
ello? tene Vo fu\ do \u&o ‘5\ue e\ dd /n
5 | ¢Es posible conocer la Cu Ya Fx e\’ \len o (\e\ cling ( Mo ov xodo e_s d%
rapidez con la que cambia la | ©:18 ey Pox von b 8% 2 MmC
altura del liquido en el Q\ h\*\% g& ""1;3 ?ﬁTW “,’YOWS(\)YN § P&gzq @n &
9 ilingro mifad de $v Yod lo,a wZonds 4 veces
QGRS [ Mas Yapi o due @ m(u\clro de mayor N (@
Ficha técnica Radio altura Radlo menor | altura Razén de
mayor ! llenado
Tanque B:
' 2 m 200 2m 3m/h

NVOMBRES: ; ‘ '
Jonodun. Yer@ro Do Verexe.
GRADO: D fC\MO ) FECHA:
No | Pregunta Respuesta — justificacion
1 [Enel tanque B, ;Quéeslo | (& alfuxol dev [iguidd d‘t\m do fonque X9 &
que cambia? Justifiquensu | T <"P0, Entye “"35‘_ ‘RMP" e Mvas fetpo,; Bfe l
L ller\w\ oépue_? N %)IC(SO lex a\#\y fdd hfar\uc(\
2 | Describan ;Cémo cambia LGNb'Q \0\ Yo\gciu ae llerado, én &\ (O be demova,
la altura del liquido |23 & l9vic N]ﬂ : 4@’ ver Soloien 2 |
contenido en el tanque? QMmoo ey 4 Ciliadvo “‘ Vel idud \(CK‘O(LO
ed>  (oeg e
3 | Realicen un bosquejo de la [Yna ManeY o
grafica en la que se
represente el cambio de la
altura Vs tiempo
4 |Podrian establecer una [Qho MovexGy oV e Lm\ Cvtho (%BM& fo. m\‘l‘vJYO« o~
manera para especificar & tempp, Y¥FueTIMOS s (Mo la alty ¢ H(
(Cudnto cambia la altura (’f‘fOS y @ H ‘“{‘0 en hovas, FaYu as( f‘( GCDO/IJO Dot NYC(
| con respecto al tiempo? | O fo&‘f 50606'( cusio lleeo en ("\Q*VOS de alfora § s
(Qué datos requieres Ml‘w\c\o (oo Q\\JU Sob \GM\Q o o \Nai L8N £
para ello? : 3 Yestay IO\ ore de lieaode SGuienle (on s aliever
. Pa‘%‘p_"m‘ ¢ (Soloeq G Gmls  hoy de diferenva de (eoudo
5 z,Esd posible conocer la E‘oyug o l-g(\C(VbS U LoUra eq 30 que
rapidez con la que cambia | AQ) COMYIEA o ‘(
la altura del liquido en el SCA\@, Ml éﬁk&o\( idez o godtvos
‘7 h
tanque? en (o Ql\{’(’,\rm‘( f(ﬁm{q
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